






























































W.J. t iaumol  and  J .  B e n h a b i b  

- 3 1  - 

t h e n  t w o  m a j o r  c o n s e q u e n c e s  f o l l o w :  

( a i  F o r  a n L  - I n t e g e r  I: ) I t h e r e  1 s  a t  l e a s t  o n e  l n l t l a l  p o l n t  y,, b e t w e e n  

a_ and  b  -. s u c h  t h a t  t h e  s u b s e q u e n t  t l m e  p a t h ,  y t ,  1 5  c h a r a c t e r i z e d  b y  

c y c l e s  o f  p e r i o d  k .  

I b )  T h e r e  e x i s t s  an u n c o u n t a b l e  s e t ,  S,  o +  i n i t l a 1  p o i n t s "  r r ~  t h e  

i n t e r v a l  b e t w e e n  a  - and  b - s u c h  t h a t  i f  ~ n i t ~ a l  p o ~ n t s  c o  and  y,, b o t h  

lie i n  S ,  t h e n  ( 1 )  u l t i m a t e l y  t h e  d i f f e r e n c e  ( c t  - y t )  b e t w r e n  t h e ~ r  

r e s p e c t i v e  t i m e  p a t h s  u i l l  a p p r o a c h  z e r o ,  t h a t  i s ,  t h e  t w o  p a t h s  

w r l l  ( t r 1 1 , p o r a r i l y i  move as c l o s e  t o  o n e  a n o t l ~ e r  d s  r d y  b e  desired; 

(il l h o w e v e r ,  a f t e r  some i n t e r v a l  o f  c l o s e  p r o x l m i t y  t h e  t w o  t l m e  

p a t h s  mus t  a l u a y s  d i v e r g e  a g a l n ;  O i i l  m o r e o v e r ,  n o  s u c h  t ~ m e  p a t h  

w i l l  e v e r  c o n v e r g e  a s y m p t o t i c a l l y  t o  any  s t a b l e  p e r i o d i c  t i m e  p a t h ;  

( i v l  i n d e e d ,  i f  w o  i s  any  ~ n i t i a l  p o i n t  e i t h e r  o u t s i d e  o r  l n s l d e  o f  

5 a n d  w t  I S  i t s  s u b s e q u e n t  t i m e  p a t t  i w l ~ i c h  may o r  may n o t  b e  

p e r l o d l c l  y t  ( f o r  any y o  i n  S l  w i l l  n e v e r  c o n v e r g e  a s y ~ i s p t u t i c a l l y  t o  

W t '  

A l l  o f  t h ~ s  means t h a t  i f  t h e  L i - Y o r k e  c o n d i t ~ o n s  ( 7 1  a r e  s a t i s f l e d  f o r  a  

g l v e n  d ~ f f e r e n c e  e q u a t i o n  t h e r e  w i l l  e x i s t  an u n c o u n t a b l e  s e t  o t  l n i t l a l  

v a l u e s  w h l c h  g e n e r a t e  a  t i m e  p a t h  t h a t  i s  sensitive t o  t h e  c h o i c e  o f  i n l t i a l  

v a l u e  and  w h i c h  n e v e r  a p p r o x i m a t e s  any s i m p l e  and  r e g u l a r  p a t h  f o r  an 

i n d e t i n ~ t e  p e r ~ o d .  I t  I S  t h e s e  t w o  f e a t u r e s  t h a t  a r e  t h e  f o r m a l  attributes o f  

c h a o t i c  r e g l m e s .  




































































































