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SOBRE COHOMOLOGIA EN VARIEDADES DE Q-GRUPOS
C. Rodriguez Ferndndez, L. Franco Fern&ndez

Dpto. de Rlgebra y Fundamentos
Universidad de Santiago de Compostela

Abstract Por a variety V of distributive Q-groups, 5 and B-temm
exact sequenceé are given. 1 and 2 dimensional groups of Cchomo
logy are cbtained as extensicns in the variety.

Comunicacifn:

La Cohomologia respecto a una variedad ha sidco considera
da por STAMMBACH en |14| y LEEDHAM-GREEN en |7| para grupos, LUE
en |9} para &lgebras asociativas y TARAZONA en |16| para &ige-
bras de LIE, La obtencifn de las sucesiones de 5-términos se apo
ya en la existencia, para cada casc, de un dlgebra envolvente.
‘Asf mismo se obtienen interpretaciones de los grupos de Cchomolo
gia en dimensiones 1 y 2.

Este trabajo se apova en el concepto de ¥G-médulo intro-
ducido en |2| y desarrollado adecuadamente en |13!,sin utilizar
un dlgebra envolvente, y estd planteado en el marco de una varie
dad V de Q-grupos distributives. También se utiliza el método
semisimplicial de derivacidn de funtores entre una categoria ba
se y una abeliana, planteadc por RINEHART en [12].

Para un Q-grupo G en ¥V y un G-m8dulo A se definen losgru
pes de Coheomelegia vn(G,A) derivando el funtor "derivacicnes"”
entre la categoria de V-obijetos sobre G (V,G) ¥ ab°.

Utilizando convenientemente la sucesibn exacta de funto-
res derivados se deducen las sucesicnes de 5 y 8-términos para
Cohomologia:
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Tecrema: éi G'+——G —=G" es una sucesibn exacta corta en V
Yy A un VG"-m&dulc, la sucesibn:
0———+Der(G" sB)——Der (G, A)———+Hom (F‘,A)———*UI(G" B
—vtia, A)—oE ) (6,2 ——v? e Ay ——v2(G,a),
&5 exacta y natural,

El primer grupo de Cohomologia se interpreta como exten-
siones con nficlec abeliano en la variedad.

Teorema: 51 G & V y A es un ¥G-mddulc, entonces ?I(G,A) &5 na-
turalmente isomorfo al grupo aU(G,A) de clases de extensiones
de G por A en V, dotado de la suma de BAER.

Este resultado ha-'side obtenido, siguiendo los métodos
clésicos, por LEEDHAM-GREEN |[7| y STAMMBACH |19 en grupos or-
dinarios y LUE ld en 4lgebras asociativas.

El segundo grupo de Cchomologfa se interpreta como 2~ex—
tensiones especiales en la variedad.

Teorema:S1i Gey Yy A es un LG—médulo, entonces {;(G A} es natu
ralmente isomecrfo al grupo EV(G A} de clases de 2-extensiones
especiales de G por A en V:

0——~4E———*B———ﬂGf———+0

;le ...... (en+en,b Yw-{C, b ) SR {O,bn}w=
{el' ei+bl)......(en ;@bn}w {0, el+b Yeeouwoo (0, e +b Yw,

wail , en EﬁB,

dotado de la suma de BAER.

En el caso de grupos ordinarios este resultado fué ob-
tenido por LEEDAM~GREEN,C.-MCKAY [8] y para Slgebras ascciati-
vas por LUE I9|.

Siguiendd a ORZECH |11|, y para variedades de {~grupos
erificando los axiomas de una categorfa de inter&s, se puede
interpretar el segundo grupo de Cohomologia como obstruccicnes
a la extensidn. Esto nos permite deducir relaciones entre 2-

extensiones especiales y obstrucciones.
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