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- 27.
Auszug zweier Schreiben des Prof‘ Hesse an den

Herrn Prof. Jacobi und eines Schreibens des..
Prof. J Qcob 1 an Herrn uProf. H esse.

Konigsherg den 27. November 1849.

Ihr Brief ist mir von unschitzbarem Werthe, weil ich daraus Ihre
alte Freundschaft entnehme, und er mir zugleich das bringt, wonach ich mich
lange gesehnl' habe. Sie schreiben von meiner Meisterschaft in gewissen
mathematischen Dingen und heweisen gleich darauf, wie viel mir daran fehlt.
Das lasse ich' mir schon gerne gefallen, da dieser Beweis von unberechen-
barem Nutzen fir meine Bemdhungen zu werden verspricht. Ich bedauere nichts
mehr, als dafs’"80 Meilen zwischen uns liegen, was mit einem halben Jahre
gleichbédeut'ehd ist. Im Sommer haben Sie den Beweis gemacht, der fiir mich
vielleicht eine Lebensfrage ist, und im Winter erst kann ich ihn erfahren.

Reductionen der Art kommen in der Geometrie oft vor. So (ldfst
sich z. B. der Grad der Gleichung der Schmiequngs~Ebene einer Curve
doppelter Krammung, entstunden aus dem Schnitt zweier algebraischen
Oberflichen, immer umn 2 Hinheiten in Ricksicht auf die Coordinaten des
Berithrungspunctes mit Hilfe der Gleichungen der beiden Oberflichen
reduciren. Die reducirten Gleichungen, zu weitlauftig hier hinzuschreiben,
werde ich alsbald an das Journal schicken.

Ich erlaube mir noch in Ricksicht auf die Wendepuncte eine Bemer-
kung hinzazufigen, die ich eben jetzt gemacht habe, und die mir interessant
scheint. Wenn u eine homogene Function von x, y, 2, und wenn
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wo v die aus den zweiten partiellen Differentialquotienten von u zusammen-
geselzte Determinante ist. Hieraus erklirt sich auch, warum in einen Doppel-
punct immer 6 Wendepuncte zusammenfallen.
Mit dem innigen Wunsche Ihres Wohlergehens
Ihr treu ergebener Schiler
Otto Hesse.
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Kiinigsberg den 7. December 184Y.

— — — Sie haben durch Ihren Beweis von den Doppeltangenten
zuglelch dargethan, dafs auch der Grad jedes Gliedes der Reihe

[+t bk, y—ah) = oL ;i .

3/

Bf ) mit Hilfe der Gleichung, f(x, y) =0, sich um 2 Ein-

wWo b==-, a=--

heiten ermedngen lafst. Wie sich aber durch diese Erniedrigung die Coéf-
ficienten o,, o3, .. gestalten, lifst sich aus Ihren Andeutungen nicht schliefsen,
(Sie haben das ja auch gar nicht gewollt) und doch wire gerade die wirk-
liche Darstellung der reducirten « in einer emfachen Form fir mlch von der
hochsten Wichtigkeit. '

Schliefslich erwéhne ich noch einer Eliminationsmethode zur Anwen-
dung auf Curven 3ter und 4ter Ordnung. Ich habe mir némlich die Aufgabe
gestellt, die Gleichungen dieser Curven durch leencoordmalen auszudricken,
wenn sie in Punctcoordinaten gegeben smd d h. die Variabeln aus den
4 Gleichungen zu eliminiren: .

(1) %{' = Oy gi;—: = “"’ ga‘“‘ = 03,
() oL e, ar; = 0,
wenn # =0 die Gleichung der: Curve ist.  Zu .diesem Zwecke bilde ich fir
die Curven 3ten Grades die Determinante v aus den Grofsen
O*u O%u O l o

dx? Oxdxr, Oxdx, %
% v O%u o
ox,0x, Ox? Ox,0x,
O*u 0% Ou
O3

ox,0x, Ox,0rx, & Ox}
o, Oq O3 B O,
ind eliminire die Variabeln x,, ,, x5, A aus den linearen Glexchungen

(2) a11'1+a2$2+a3,z'3 = O
(3) +l L_O —l-—lz:() +la3=

Dieses Verfahren fir die Curven 3ter Ordnung ist ein anderes als das, welches
ich bereits bekannt gemacht habe und was auch Cayley bekannt gewesen sein soll.
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In dem Falle, wenn u =0 eine Curve 4ter Ordnung ist, bilde ich
aus der Gleichung (2.) 6 andere Gleichungen durch Multiplication mit z7,
XyTy, T3, x}, €, x;, x;, und eliminire aus diesen 6 Gleichungen, den
3 Gleichungen (1.) und den 3 Gleichungen (3.), wie aus lineéren Glelchunuen,
die 11 Unbekannten 2}, xix,, . . und A.. '

Otio Hesse.

1

Von dem ersien Satz Ihres gitigen ,Schreibens‘ vom 27*" Nov. habe
ich einen Beweis gesucht. Man hat die n identischen Gleichungen:

o*u *u-
la.r 8.2,",—1— 26.1 ax, .+w"8x,,8x (m— 1)8

wenn # vom " Grade ist. Durch ihre Auflosung erhalte man:

0 0 0
= =D {Ohig + Vs 4 Unigt s
wo U= U;;. Differentiirt man dxese Glelchung nach x;, so wn'd
U, au' aUQ, M U, ; Ou
T, (m— ”gaw oz, o1 os, aTng’
wo &), von x; verschieden. Dlﬁ’erenturt man nochmals nach a;, so erhalt man

o BUy du | Uy du | 8Up du
g0z, & = (m—1) :ax,‘aﬁ, B, + 55,07, B 37,01, 5ar)

9% o 8%u
=) U Ui, U )
Wenn {=1i, kommt rechts noch (hi-:—li')‘“.-'é%'i‘hiliz‘u. T .
: ] k .
Es sei jetzt L

du du Ou

=0 =0 o =0
so wird X .
A=O aafk—o ”lU\k_ﬁzN;'L‘.’l?k,

wo N fur _sédmmtliche Combmatlonen von ¢ und & Dasselbe bleibt., . Es folgt

daher aus der zuletzt gefundnen 1dentnschen Glelchung -
83
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