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PRESENTACION




La conducta del consumidor puede ser definida como los procesos de toma de
decisiones y las actividades fisicas implicadas en la evaluacion, adquisicion, uso y
disposicion de bienes y servicios. Implica una secuencia de decisiones y actitudes,
centradas en la toma de decisiones sobre si consumir o ahorrar, sobre las
categorias de bienes y servicios a consumir, sobre las marcas a consumir, sobre
la conducta de compra y el shopping, y sobre como los productos seran usados y

eliminados.

Un aspecto central a considerar es la supuesta racionalidad de la conducta
humana, supuesto que subyazca a la mayoria de las teorias econdmicas y sus

investigaciones empiricas.

En esta monografia se presentan las diferentes formas de representar las
preferencias del consumidor, las relaciones que existen entre ellas y la forma en
gue se pueden derivar las funciones de demanda con tales representaciones. Al

hacer este andlisis se aplicara el concepto de dualidad a la teoria del consumidor.

Adicionalmente, se analizara las formas en las que se puede plantear el problema
de eleccidon del consumidor: la eleccién de la cestas de bienes que maximice la
funcion de utilidad sujeta a la restriccion presupuestaria; la eleccién de la cesta de
bienes que minimice el gasto de cierto nivel de utilidad. Limitaremos nuestro
estudio al caso en el cual el consumidor tiene que elegir una cesta de bienes
compuesta por Unicamente dos bienes, aunque los resultados pueden ser
extendidos para situaciones en que las canastas de bienes se compongan por

cualquier numero de éstos.

En sintesis esta nota contiene el estudio de los siguientes aspectos:
i. Las diferentes formas de representar las preferencias del consumidor, y de
la forma en que a partir de ellas es posible obtener las funciones de

demanda.



ii. La forma en que se pueden obtener las funciones de demanda a partir de
los teoremas de dualidad (Shephard, Roy).

La idea general de la dualidad en la teoria del consumidor, es que un problema de
eleccion puede ser caracterizado en formas alternativas, esto es, con diferentes
modelos, y que ademas existen ciertas relaciones entre los resultados

encontrados en los modelos alternativos.

El programa de Microeconomia el cual es impartido en la Maestria en Economia
Aplicada, dentro de la Facultad de Economia tiene como objetivo general conocer

el contenido y aplicar el método de la teoria microecondmica tradicional.

Es por ello que la presente monografia busca ayudar a cumplir en parte dicho
propdsito, toda vez que desarrolla la unidad Ill. La dualidad en la teoria del
consumo. Con ella se trata de implementar un material de apoyo con el cual el
alumno pueda fortalecer los conocimientos adquiridos dentro del aula, ademas de

que le brinde las bases del estudio del equilibrio general.



INTRODUCCION




La teoria del consumidor describe la forma en que los consumidores (hogares)
asignan su ingreso al gasto en bienes y servicios para maximizar su satisfaccion
(utilidad). Todos los modelos propuestos bajo la teoria del consumidor parten del
supuesto de que la funcion de utilidad con que trabajamos corresponde a la de un
individuo representativo que actia de manera racional tomando las mejores
decisiones, tanto como pueda hacerlo. Es decir, bjo el supuesto de la eleccién
racional, es decir, el supuesto de que las personas sopesan los costos y

beneficios de cada posibilidad cada vez que deben elegir (Stiglitz y Walsh, 2011).

Referente a las preferencias de los individuos lo que importa es:

= Los supuestos sobre las preferencias: Las preferencias deben ser
completas, deben ser transitivas, los consumidores son insaciables, las
preferencias son continuas.

= Las cestas de bienes: Una cesta esta compuesta de un conjunto bienes con
determinadas cantidades de cada uno de ellos.

»= Las relaciones de sustitucion y complementariedad entre los bienes: Dos
bienes son sustitutos si al subir el precio de uno de los bienes, la demanda
por el otro bien también sube. Dos bienes son sustitutos perfectos si el
consumidor esta dispuesto a sustituir un bien por otro a una tasa constante.
Dos bienes son complementos si al subir el precio de uno de los bienes la
cantidad demandada del otro bien disminuye. Dos bienes son
complementos perfectos si ambos bienes siempre se consumen en
proporciones fijas.

= Las curvas de indiferencia de utilidad: Representan diferentes
combinaciones entre par de bienes que generan el mismo nivel de utilidad.

= La tasa marginal de sustitucion: Mide la relaciéon en que el consumidor esta

dispuesto a sustituir un bien por otro.



Los hogares compran bienes que satisfacen sus necesidades, la unidad que
agrupa el conjunto de bienes demandados recibe el nombre de cesta de bienes.

Una cesta de bienes representa las cantidades de uno o mas bienes de consumo.

Los consumidores (hogares) eligen las cestas de bienes en los mercados. Con
esta informacion sobre cantidades demandadas a diferentes precios se puede
estimar una funcién de demanda que permita estimar una medida de beneficios

que represente el bienestar del consumidor.



DESARROLLO




1. Agentes economicos y bienes

El fendbmeno econdmico se lleva a cabo en la sociedad. Este fendmeno tiene

diversos actores econdmicos.

Los actores del proceso econémico son (Rufasto, s.f.):
e Empresas
e Familias
e Gobierno

e [Economias extranjeras

Los dos primeros actores son los agentes econémicos®. La economia es definida
por las acciones de ellos. Los otros dos agentes operan sobre la economia, pero
s6lo en forma lateral. El estado o gobierno realiza operaciones de regulacion de
términos contractuales, seguridad, etc. Las economias extranjeras realizan

compras en nuestra economia nacional, pero también colocan sus productos.

Las familias tienen un doble papel en la economia de mercado: son a la vez las

unidades elementales de consumo y las propietarias de los recursos productivos.

Las empresas son los agentes econdémicos destinados exclusivamente a la
produccion de bienes y servicios. Para realizar su actividad necesitan los factores
productivos que les entregan las familias. A cambio de ellos pagaran unas rentas:
sueldos y salarios como contrapartida del trabajo; intereses, beneficios, dividendos,
etc., como contrapartida del capital; alquileres o simplemente renta como
contrapartida de la tierra. Los bienes y servicios producidos por las empresas son

ofrecidos a las familias que entregaran a cambio su precio.

1 - - P
Un agente econdmico es un actor y tomador de decisiones en un modelo econémico. Por lo general, cada agente toma
decisiones mediante la resolucién de un problema de optimizacion / eleccion definido.
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El estado es el agente econdmico cuya intervencién en la actividad econémica es
méas compleja. Por una parte, el Estado acude a los mercados de factores y de
bienes y servicios como oferente y como demandante. Al igual que las familias, es
propietario de factores productivos que ofrece a las empresas de las que también

demanda gran cantidad de bienes y servicios.

A la vez es el mayor productor de bienes y servicios. Por otra parte, a diferencia
de los otros agentes econdmicos, tiene capacidad coactiva para recaudar
impuestos, tanto de las empresas como de las familias. Asi mismo destinara parte
de sus ingresos a realizar transferencias sin contrapartida a ciertas empresas que
considere de interés social o a algunas familias mediante subsidios de desempleo,

pensiones de jubilacion y otras.

2. Existencia de un equilibrio

Una unidad econémica es un grupo de individuos que tienen como finalidad llevar
a cabo en forma continua determinadas actividades econémicas. Esta unidad solo
puede existir si dispone de recursos que seran requeridos por sus actividades

econdémicas (Rufasto, s.f.).

Un agente econdmico es un individuo o unidad econdémica (grupo de individuos)
dedicado a realizar actividades tendientes a la produccién o consumo de bienes,
principalmente, o a la prestacion de servicios laterales que puedan completar un
camino econdmico iniciado en la gestiébn de material y recursos brutos y finalizado

en el uso o consumo de bienes terminados y sevicios para el consumidor final.
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El fendbmeno econdémico indica que el agente econdmico busca su propio
bienestar?. La ciencia econémica se vale, para estudiar a este agente, de las
técnicas de la optimizacién matematica. En tal sentido, un modelo® adecuado de
optimizacién dentro de un equilibrio parcial para la formalizacion de la accion de
este agente es el modelo 3R. Este modelo se sostiene en tres directrices de

accion econémica:

¢ R1: Razonamiento econémico
e R2: Recursos disponibles

e R3: Relaciones de transformacion

R1 indica que el agente tiene un razonamiento especifico que determina la forma
en que €l concibe el bienestar. La satisfaccion o bienestar de un individuo
depende en gran parte de su psicologia. Puede preferir consumir, fruta, o carne, o
musica, o prendas de seda. Los deseos y necesidades de orden psicologico son la

directriz mas importante del problema econdémico.

R2 impone una restriccion al agente econdémico: él no podra realizar accion
econOmica a menos que sea poseedor de recursos transformables en la economia.
La transformacion de los recursos puede ser efectuada via relaciones tecnolégicas

de transformacion o via negocios (compra o venta de recursos).

R3 especifica que los recursos pueden ser transformados de formas
predeterminadas en la economia. Dos ejemplos importantes: la harina se
transforma por via tecnoldgico-fisica (preparacion-reposteria) en pasteles; el

dinero puede transformarse via comercial (mercado) también en pasteles.

2 Es un estado de la persona cuyas condiciones fisicas y mentales le proporcionan un sentimiento de
satisfaccion y tranquilidad. El bienestar econémico es el estado de la persona cuyas condiciones econémicas
le permiten vivir con tranquilidad. Se trata de un concepto subjetivo, que puede tener representaciones muy
diferentes en la mente de cada individuo, dado que el bienestar estda intimamente relacionado con las
necesidades y los gustos de las personas.

% Un modelo es una version simplificada de la realidad.
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La transformacion fisica es regulada por diversas propiedades fisicas (y quimicas,
y otras relacionadas), en tanto que la transformacion comercial esta determinada
por los precios de los articulos en el mercado y por el valor del dinero (en realidad,

ambos son dos perspectivas de una misma cosa).

El modelo 3R tiene un presentacion matematica simple, pero sdlida. Para
construirlo, se vale de las técnicas de programacion matematica®. Asi, tenemos

(Rufasto, s.f.; Corchuela y Quiroga, 2014)):

max U(X)
sujeto a (restricciones): M >P(X)

La expresion X muestra una composicion de bienes (cesta de bienes) que
debemos consumir para alcanzar bienestar. La forma en que X produce bienestar
viene dada por la funcién U(X). Asi, cada combinacion, canasta, cesta o as de
bienes X genera, luego de su consumo, un bienestar de valor U(X). La funcion

U(X) aloja la directriz de razonamiento econémico, R1.

La expresion M indica una composicion de recursos en propiedad del agente. Si el
agente es una empresa, M indicard sus existencias de recursos primos. Si el
agente es una familia, M indicard la cantidad de dinero de que dispone para

realizar compras. M es la encarnacion de la directriz de transformacion, R2

La expresion P(X) indica el total de requerimientos de recursos disponibles (Gasto)
para la obtencidn de una canasta o cesta como X. Como los recursos son
transformados en productos (via comercio o via fisica), P(X) es la manifestacion de

la directriz de transformacion, R3.

4 L, o - . L L . . L
Programacién matematica también conocida como optimizacion, es la seleccion de la mejor alternativa o soluciéon con
respecto a algun criterio, de un conjunto de soluciones o alternativas disponibles.
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Cuando decimos M > P(X), estamos afirmando que los requerimientos de recursos
para la produccion y consumo de una canasta de forma X nunca podra ser

superior al monto total de recursos disponibles por nuestra unidad econémica.

3. Lateoria de la dualidad en el consumo.

Es una manera alternativa de analizar la decision de maximizacion de la utilidad
del consumidor: en lugar de elegir la curva de indiferencia® mas alta, dada una
restriccidbn presupuestaria, el consumidor elige la recta presupuestaria mas baja

que toca una curva de indiferencia dada (Grafica 1).

Gréfica 1. Equilibrio del consumidor

-\l v\'
E 111 *
P, P,
),* 1 i _\'* 1

U
¥ W X M * X
.
Maximizacion de la utilidad Minimizacién del gasto
Problema Primal Problema Dual

Fuente: Nicholson (2008), parkin (2014)

En forma esquematica (esquema 1), el procedimiento corresponde a intercambiar
la funcion objetivo con la restriccion, es decir, mientras en el problema primal se
busca maximizar la utildad, sujeta la restriccion que indica que el ingreso debe ser

mayor o igual al gasto que se realiza en la elleccién de la cesta de consumo, en el

Es un grafico que muestra diferentes conjuntos de bienes entre los cuales un consumidor es indiferente. Es decir, en cada
punto de la curva, el consumidor no tiene preferencia por un conjunto u otro salvo por otra variable externa. En cada punto
de la curva de indiferencia el mismo nivel de utilidad (satisfaccion) para el consumidor es el mismo.
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problema dual, lo que se busca es minimizar el gasto realizado en la eleccién de
lacesta de consumo, sujeta a un determinado nivel de utilidad previamente

establecido.

Esquema 1. El problema del comportamiento del consumidor

Problema Primal Problema dual
max U(X,Y) Minimizar e = PxX + PyY
o U(X, Y) = U*
sa PRk X+RY<M X >0,Y>0
X>0Y >0
Resolviendo Resolviendo

Demanda Ordinaria Demanda compensadas

Marshalliana Hicksianas.
—> X*=X(P,R,,M) Idénticas X" =X"(P,R,U) ¢
d < cnel —> Yh:YwP P U)
YO =Y(P,P M) equilibrio x Py
Sustitucion Sustitucion
Funcién indirecta de utilidad ~ |qyersas  UNCiON de gasto (minimo)
— V(PX’PY’M) <€—— enel ——>» e(PX’PY’U)

equilibrio

Fuente. Elaboracion propia con base a Pereyra (2010), Nicholson y Sydner (2011), Villar (1999),
Molsalve (2013)

3.1 Laresolucion del problema del consumidor
La resolucion del problema del consumidor se resume en el problema de
optimizacidon o maximizacion de la utilidad, el cual consiste en elegir la cesta de

bienes que le representan el mayor nivel de utilidad o satisfaccién al consumidor,

teniendo la restriccion de que el gasto que se realice en dicha cesta de bienes,

15



dados unos precios en el mercado, debe ser igual o menor al ingreso que dispone
para ello.
Asi el problema es:

max U(X,Y)

sa PLX+PY<M

X>0Y=>0

La resolucién proporciona las funciones de demanda ordinarias (marshallianas) (

X*=X(P,P,M)

Y¢=Y(P,,P,,M)
Las cuales nos brindan el maximo valor de satisfaccion o utilidad al momento de
sustituirlas en la funcién de utilidad®, dando como resultado a la Funcién indirecta
de utilidad.

V(P R, ,M)=V(X*Y*)=V[X(P,,R, ,M)Y(P,, P, M)

Bajo las hipotesis habituales sobre las preferencias del consumidor, estas
funciones son continuas, homogéneas de grado cero en (Px, Py, M), decrecientes

con respecto a los precios, creciente con respecto al ingreso, etc.

3.2 Ladualidad en la teoria del consumidor

Existen dos maneras de analizar la decision de optimizacion del consumidor. La
eleccion 6ptima de X e Y puede analizarse no s6lo como un problema consistente
en elegir la curva de indiferencia mas alta —el valor maximo de U(.)— que toca a

la recta presupuestaria’, sino también como un problema de elegir la recta

[ - - I . . - . -

Si bien la utilidad es un concepto subjetivo que no se puede medir, es posible simularla utilizando funciones de utilidad,
que relacionan la cantidad de utilidad con la cantidad consumida de ciertos bienes o servicios. Esta medida de utilidad se
denomina utilidad cardinal. Es decir, que una funcion de utilidad asigna valores numéricos (que se pueden denominar utiles)
a cada cantidad de bienes consumidos. Un valor mas elevado de la funcion de utilidad es preferido a un valor inferior.

Muestra todas las combinaciones posibles de bienes que el consumidor puede adquirir si agota todo su presupuesto en
dichos bienes.
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presupuestaria mas baja —el gasto presupuestario minimo— que toca a una
determinada curva de indiferencia. Utilizamos el término dualidad para referirnos a

estas dos perspectivas (Varian, 1993).

Para ver como funciona este principio, consideremos el siguiente problema dual
de optimizacién del consumidor, a saber, el problema de la minimizacion del costo

de alcanzar un determinado nivel de utilidad:

Minimizar [PxX + PyY]
Sujeta a la restriccién de que
U(X,Y)=U*
X>0,Y>0

El lagrangiano® correspondiente viene dado por
L=P, X +RY -AU(X,Y)-U*]
donde A es el multiplicador de Lagrange. Diferenciando L con respecto a X, Y y A

e igualando las derivadas a cero, hallamos las siguientes condiciones necesarias

para la minimizacion del gasto:

P, —AUMgX =0
R —AUMgY =0
U(X,Y)=U*

Resolviendo las dos primeras ecuaciones, observamos que

8 . . - . . . . -

El método lagrangiano utiliza una técnica proveniente del calculo para medir de modo matematico la forma en que los
consumidores pueden lograr satisfaccién maxima y los negocios pueden maximizar el beneficio (o minimizar los costos) con
los limites dados.
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P __R

~ UMgX  UMgY

Como también es cierto que
UMGX _ rmgs = B¢
UMgY R

La eleccion de X e Y minimizadora del costo debe encontrarse en el punto de tan-
gencia de la recta presupuestaria y la curva de indiferencia que genera la utilidad
U*.

La solucién a este problema proporciona las funciones de demanda compensada’®
(hicksianas).

X"=x"(P,,PR,,U)

Y"=Y"(P,,R,,U)
De nuevo, bajo las hipotesis habituales sobre las preferencias del consumidor,
estos funciones son continuas, homogéneas de grado cero en (P, Py), etc.

Funciones de demanda que al sustituirlas en la funcidon objetivo nos permiten
obtener la funcién de gasto'® (minimo)
e(P,,P,,U)=P, X"+RY" =P, X"(P,,R,,U)+RY"(P,,P,,U)
Las propiedades de la funcién de minimo gasto son (Mendieta, 2005; Maté y
Pérez, 2007)):
e e(p, p,u) es no decreciente con respecto a los precios.
e ¢(p, p,u) es homogénea de grado 1 con respecto a los precios.

e e(p, p,u) es concava con respecto a los precios.

o Muestra la relacion entre el precio de un bien y la cantidad adquirida del mismo, partiendo del supuesto que
los demas precios y la utilidad se mantienen constantes. Por tanto, solo ilustra el efecto sustitucion.
En términos matematicos, es una representacion bidimensional de una funcién de demanda compensada.

10 Representa el minimo gasto de alcanzar un determinado nivel de utilidad dados los precios de los bienes. Se obtiene
sustituyendo las funciones de demanda compensadas en el elemento minimizador.
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e e(p, p,u) es continua en los precios, cuando los precios sean suficientemente

mayores a cero .

De nuevo, bajo las hipotesis habituales sobre las preferencias del consumidor,

estos funciones son continuas, homogéneas de grado cero en (Px, Py), etc.
Como éste es el mismo punto que maximizaba la utilidad en nuestro problema
inicial, el problema dual de minimizacién del gasto genera las mismas funciones

de demanda que se obtienen en el problema de maximizacion de la utilidad.

Las relaciones entre las soluciones a estos problemas estan descrita por las

identidades.
X*(Pe,R M) =X"(P,R,U) X"(P,RU) ., =X (PR M)
V(PR M) =Y"(R,R,U) Y' (P, RU) L, =Y (PR M)
Esto es

X4 (PP, ,M)=X‘[P,,R,,e(P,,P,,U)=X"(P,,R,,U)

Yi(P,,P, ,M)=Y![P, P, ,e(P R U)=Y"(P,,R,U)
Ademas

Xh(l:)x’l:)vlu)E Xh{PwPY ’V[X(Px'PY'M)’Y(PXvaM)]}E Xd(Px'PY'M)
Yh(PX’PY’U)EYh{PX’PY ’V[X(PX’PY’M)’Y(PX’PY’M)]}EYd(PX’PY’M)
Por otro lado, en el equilibrio la utilidad alcanza su valor maximo y todo el ingreso

se gasta es decir

De ésta forma
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V(PX’PY’M)EV[PX’PY’e(PX’PY’U)]:U

Derivando la identidad X°(P,,R,M)=X‘[P,R e(P,R.,U)]=X"(P,R,U) con

respecto a Py, se obtiene la Ecuacion de Slutsky™?,

ox® ox" _ oX ¢
oP,  OP, oM

Para obtener esta ecuacién es preciso utilizar el resultado

oe

— =X"(P,,P,,U
ip = X"(BoRY)

conocido como Lema de Shephard*? (Nicholson, 2013).

La Ecuacién de Slutsky proporciona una formula para el calculo de los efectos

h d
sustituciéon Zl)i y renta o ingreso — X* Z)Ii/l de una variacion infinitesimal del
X

precio de un bien sobre su demanda.

Cuando la renta monetaria del consumidor no es exdégena, como ocurre en el

modelo consumo-ocio y en general cuando la renta monetaria del consumidor es

1 Es una propiedad matematica que nos permite obtener la demanda compensada de un determinado bien a partir de su
demanda ordinaria, conociendo los efectos precio e ingreso, asi como la cantidad consumida de equilibrio.La variacion en la
cantidad demandada de un bien ante una variacion de su propio precio puede descomponerse en dos efectos:
i Un efecto sustitucion, que varia la cantidad demandada del bien manteniendo constante el nivel de utilidad,
aproximado a través del cambio en la funcién de demanda hicksiana. Este efecto sustitucion es no positivo.

ii. Un efecto renta, igual al producto de la cantidad inicialmente demandada por la variacién en la cantidad asociada
a un cambio en la renta del individuo. Este efecto sera positivo si es un bien inferior y negativo si es un bien
normal.
12 El lema de Shepard nos da a conocer la demanda compensada de un bien (se denomina de esta manera, ya que ante
variaciones en los precios del bien, se compensa al consumidor alterando su ingreso para que de esta forma mantenga el
mismo bienestar que tenia antes de los cambios en los precios), teniendo en cuenta las variaciones en el gasto minimo ante
las variaciones en el precio de dicho bien.
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el valor de una dotacion inicial de bienes, la descomposicion en efecto sustituciéon
y renta del efecto total de la variacion en el precio de un bien sobre su demanda
adopta una forma distinta. La razon es que el signo del efecto renta en este caso
no solo depende de si el bien en cuestion es normal o inferior, sino de si el
individuo es un comprador o un vendedor neto de este bien (Universidad Carlos
Tercero, 2010).

4. Laidentidad de roy y el lema de shephard.
4.1 Laidéntidad de Roy

Es la tasa a la que varia la utilidad del consumidor cuando cambia el precio de un
bien, expresada en términos monetarios. Dicha tasa es de signo contrario a la
variacion del precio y de magnitud igual al producto de la utilidad marginal de la
renta por la tasa de variacion del poder de compra debida al mencionado cambio

de precio (Pereyra, 2010).

Obtencion de la Identidad de Roy a partir de la Funcion de Gasto: Si sustituimos
en la Funcion Indirecta de Utilidad la renta o ingreso por su expresion en la

Funcion de Gasto, nos queda:
V(Px P M)EV[PX R 7e(Px R 1U)]

Si derivamos esta nueva expresion de la Funcién Indirecta de Utilidad respecto al

precio de un bien individual, tenemos:

NEM) v v o N W
ok P, M 0P enwodaafuncion  OP, oM 0P,

degasto,oV =0
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De donde acabamos obteniendo la Identidad de Roy:

N __ Ve _ -

P omap N

En otras palabras, la identidad de Roy"® muestra la relacién entre las funciones
Marshallianas de Demanda y la Funcion de Utilidad Indirecta (Maté y Pérez,

2007).

N N
oP. OP.,
Xd(PX1PY’M)=_a\;< Yd(PwPY’M):_a\;
oM oM

Esta identidad muestra que se puede deducir las funciones Marshallianas de

demanda una vez conocidas la funcion de utilidad indirecta.

4.2 Lema de Shepard

Surge a partir del andlisis de la estatica comparativa, al estudiar los efectos de
cambios en el precio de un bien individual sobre la funcion de gasto. Afirma que la
derivada de la funciébn gasto respecto de un precio es igual a la demanda
compensada del bien cuyo precio varié (Garcia, 2010).

P RU)_opu) R e b u)

oPy oR,

13 . L . . . . . .
Nos da a conocer cuanto debemos adquirir de un bien teniendo en cuenta como varia nuestro bienestar conociendo los
precios de todos los bienes posibles a consumir (IPC) y los ingresos, ante cambios que ocurren en el precio del bien.
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Puede comprobarse facilmente teniendo en cuenta que, a partir de las condiciones

de primer orden P, =AUMg; y que en la curva de indiferencia la utilidad es

constante, es decir; oU =0.

La tasa de variacion del gasto minimo para alcanzar un nivel dado de utilidad ante
variaciones en el precio de un bien coincide con la cantidad demandada de dicho
bien en el 6ptimo de minimizacion; es decir, con su demanda compensada de
Hicks.

Es el nivel minimo de gasto necesario para alcanzar un determinado nivel de
utilidad, en funcion de cuales sean los precios.
5. La Resolucién del problema dual
5.1 La minimizacion del gasto
Las funciones de demanda condicionada o hicksianas van a ser aquellas
funciones de demanda que realicen los consumidores que minimicen su gasto.
Para ver como funciona el enfoque dual, reconsideremos el ejemplo Cobb-
Douglas (Nicholson, 2013).%

U — Xa'Ylfaf

En este caso, el lagrangiano viene dado por

L=PRX+RY-A(X“Y"-U*

14 Las funciones de utilidad tipo Cobb-Douglas son la base de unas funciones de demanda tales que el total gastado en
cada mercancia es una proporcion constante de la renta, independientemente de los precios, es decir, en el bien 1 siempre
se gastara el mismo porcentaje de la renta aunque cambien los precios, y lo mismo para el bien 2. Las preferencias que dan
origen a este tipo de funcion de utilidad se conocen como preferencias regulares.
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Diferenciando con respecto a X, Y y A e igualando a cero, tenemos que

i:PX —AaX Y =0
X

aL a -
6—Y=PY—/1(1—05)X Y™“=0
Ok _xeyte _y*—g

oA

De lo cual, despejando de las dos ecuaciones a A e igualandolas tendemos

PX I:)Y

- ax ale l-a (1_a)x aY l-a

Ordenando los términos

XN Py

Q-a)XY™ P,

Aplicando leyes de los logaritmos tenemos

Despejando para Y

Y=P—X(1_“)x
P, o

Sustituyendo este valor en la tercera derivada (que corresponde a la restriccion)
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oL

o xeyre _u*=0
oA
l-a
U*:X{P—X—(l_“)x}
P «
l-a
uroxexie| P l=a)
P «

Aplicando leyes de los exponentes y despejando para X, obtenemos el valor

6ptimo™®
l-a
hy = X" = U(J Funcion de demanda compensada (hicksiana)

Para obtener el valor de Y, sustituimos el valor de hx en la ecuaciéon

y =P -a)y
P «

Sl

Aplicando leyes de los exponentes obtendremos

(1_0!)';)‘} Funcion de demanda compensada (hicksiana)
a v

h, :Y“:U{

15 . . o i - - .
El valor méas grande o mas pequefio de la funcién objetiva se llama el valor 6ptimo, y un conjunto de valores de x, Y, z, . . .

que se resultan en el valor éptimo es la solucion 6ptima. Las variables x, y, z, . . . se llaman las variables decision.
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Una vez obtenidas las hicksianas o cantidades Optimas que minimizan el gasto, se

sustituyen los valores correspondientes hy y hy en la ecuacién de gasto, y de esta

forma obtenemos la ecuacion de gasto que nos representa el gasto minimo a

realizar la alcanzar un nivel determinado de utilidad.

E=P.h, +Ph,
1-a l-a
P —aP
E-plul- 2 DN | |ip|ulizeX
1-a Py a Py

Aplicando leyes de los exponentes

a l-a 1 —a l-a
E =UP" PY“(—l j +UPy Pj“(—)
- (04

Factorizando los términos

Vs P l-a 1_a l-a
E=UPR™| | +—=
l-« a

Factorizando el término entre corchetes

1
E=UPR™“ —
| ]

Por lo que el gasto total vendra representado por:

UP“P

E=_—x'Y
a*(l-a)™

Ecuacién de gasto
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5.2 Relacion entre demanda ordinaria y compensada, utilidad indirecta y

funcién de gasto
Existe una gran relacion entre lo que se refiere a la funcion de demanda
ordinaria'® o marshallianas y las funciones de demanda compensada o hicksianas,

si son valuadas en el 6ptimo.

Esto toda vez que la maximizacion de la utilidad y la minimizacién del gasto es el

mismo problema, solo que vistos desde diferente perspectiva.

Asi, utilizando los resultados del ejercicio anterior tenemos lo siguiente:

MaxU = X “Y** Min E=P, X +PRY
saM =P, X +PR,Y salU=XY"
M P
X =2 hy =X =U| -2 ¥
Py 1-a Py
. (l-aM @
= —a)P
Y 5 h, =Y =U Q-a)Py
Y a P,
a l-a
V =U =( (04 j ((1—0{)] M E_ UPXaPYlfa
Py P, a” (1_ a)l—a

Valuandolas en el 6ptimo tenemos que

6 Mide la cantidad 6ptima de bienes que consume un individuo para maximizar su utilidad, dados unos precios y un
ingreso. Se representa como (Mendieta, 2005):

Xd(vaPVvM)‘M:e Exh(vapva)

Yd(vavaM)‘M:e EYh(vavaU)

Donde, X9, Y?es la cantidad demandada, P el precio del bien y M el ingreso del individuo. Esta demanda surge del problema

primal. La demanda Marshalliana se obtiene a partir del problema Primal o problema de maximizacién de utilidad
restringida.
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° Xd‘ :Xh

M=E
h‘ Xd
u=v

De esta forma:

Ny oM a( UP*Px* J

MoE ?: i aa(l_a)l—a

Aplicando leyes de los exponentes

u=v PX
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CONCLUSIONES
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Dentro de la racionalidad del consumidor, en presencia de informacion perfecta, el
consumidor puede realizar su mejor eleccion. Esta eleccion le permitiria al

consumidor alcanzar su maximo nivel de utilidad.

Las dos formas de expresar la eleccion del consumidor son muy sencillas. Una de
ellas implica suponer que el consumidor se encuentra inmerso en un problema
cuyo objetivo principal es la maximizacion de su utilidad sujeto a una restriccion de
presupuesto. La otra, supone que el consumidor puede minimizar su gasto sujeto
a alcanzar el maximo nivel de utilidad. Ambos enfoques nos llevan al mismo

resultado de eleccién optima de cantidades de bienes para consumir.

Otro resultado importante, es que a partir del proceso de maximizacion de utilidad
restringido o de minimizacion de gasto restriccion se obtienen dos tipos de
funciones de demandas (Marshallianas y Hicksianas) a partir de las cuales se
pueden estimar medidas de bienestar del consumidor ante cambios en precios y

en el ingreso.

Las dos formas de modelar el comportamiento del consumidor son a través del

problema primal y el problema dual.
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Unidad de aprendizaje: | Microeconomia

Periodo lectivo Horas totales Horas tedricas Horas practicas Créditos
Primero 4 3 1 7
[ Area: | Basica
Unidades de aprendizaje antecedentes Unidades de aprendizaje consecuentes
Ninguna Ninguna
Fecha de elaboracion: Febrero de 2013 Elaboré: M. en E. Juvenal Rojas Merced, M. en E.
Ricardo Rodriguez Marcial

Objetivo general: Conocer el contenido y aplicar el método de la teoria microeconémica tradicional.

Contenido tematico:

UNIDAD I. Preferencias, racionalidad y funcién de utilidad

UNIDAD II. La decision optima y la demanda ordinaria

UNIDAD lII. La dualidad en la teoria del consumo

UNIDAD IV. Tecnologia, eficiencia y funciéon de produccion

UNIDAD V. La teoria de los costos

UNIDAD VI. Maximizacién de los beneficios y la dualidad en la produccién
UNIDAD VII. Modelos de intercambio puro

UNIDAD VIIl. Economias con produccion

UNIDAD IX. Fallos del mercado: externalidades y bienes publicos
UNIDAD X. La teoria de la utilidad esperada

Actividades de aprendizaje:
e Resolucion de ejercicios
e  Control de lecturas

Procedimiento de evaluacion:

Producto de evaluacion Porcentaje
Examen 70
Trabajos y ejercicios 30
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