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Bu tezde; Otto H. Kegel’in “Regular Limits of Infinite Symmetric Groups”
makalesi ile Otto H. Kegel ve Bertram A. F. Wehrfritz’in “Locally Finite
Groups” kitabinin “Universal Groups™ iinitesi iglenmigtir. Ayrica bu konularla
iligkili olarak Roger C. Lyndon ve Paul E. Schupp’un “Combinatorial Group
Theory” kitabindan HNN-genislemeleri ile ilgili boliimii okunmustur.

Bir G grubunun sonlu iiretecli her altgrubu sonlu ise G’ye yerel sonlu grup
denir. G yerel sonlu grup olmak iizere bu grup; her sonlu grubun bir
kopyasini igeriyorsa ve izomorfik olan sonlu iki altgrubu eslenik oluyorsa G’ye
evrensel grup denir. P. Hall, “Some Construction for Locally Finite Groups”
adli makalesinde evrensel yerel sonlu gruplarin varligini ve genel 6zelliklerini
vermistir. P. Hall, herhangi bir kardinal i¢in o kardinalitede evrensel bir grup
bulundugunu ve iki sayilabilir evrensel grubun izomorfik oldugunu kanitlamstir.
Ayrica evrensel gruplarin basit ve her sayilabilir yerel sonlu grubun izomorfik bir
kopyasini igerdigini ispatlamisgtr.

“Embedding Theorems for Groups” [5] adli makalede her sayilabilir sonsuz
mertebeli grubun, sonsuz mertebeli iki eleman tarafindan iiretilen bir grubun
icine gomiildiigii kanitlanmigstir. Ayrica bu teoreminde yardimiyla, iki iiretecli
2%0 tane esyapili olmayan grup oldugu kanitlanmistur.

G bir grup ve A ile B, G’nin iki eg yapili altgrubu olsun. ¢, A’dan B’ye
bir izomorfizma olmak iizere, H = (G,t |Va € Aigin ¢(a) = ¢ 'at) seklinde
tanimlanan A grubuna G’nin HNN-genislemesi denir.

{Ky} sonsuz kardinallerin, tim v ordinalleri i¢in k,+; = 2 ve A limit
ordinali i¢in x; = sup{ky : v < A} olan bir dizisi olsun. Her v ordinali i¢in
Syy1:=Sym(Sy) ve eger A bir limit ordinal ise S} = U, _, Sy olan gruplarinin
bir {Sy} dizisi olsun. Burada py : Sy < Sym(S,) sag diizenli temsil olmak
tizere {(Sy,pv) | v < A} direkt sistemini elde ederiz. Bu direkt sistemden de
Sy = U, _, Sy direkt limit grubu tanimlariz. Bu S limit grubuna diizenli limit
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grubu denir.( [1]) O. H. Kegel bu diizenli limit gruplarinin temel 6zelliklerini
kanitlamigtir. A limit ordinal olmak iizere, S, diizenli limit grubunda B C S,
olacak sekilde v < A varsa B altgrubuna S, ’nin sinirlt altgrubu denir. Boliim
4’te sinurlt altgruplarin temel 6zellikleri verilmisgtir.

G bir grup ve H, G’yi iceren bir iist grup olsun. Eger G iizerindeki esitlik
ve esitsizliklerden olusan her E sonlu sisteminin H’de ¢oziilebilir oldugu
durumlarda G’de de bir ¢6ziimii varsa G grubuna H grubu icinde varliksal kapali
grup denir. Eger G, kendisini igeren biitiin iist gruplar icinde varliksal kapal1 ise
G grubu varliksal kapalidir. S, diizenli limit grubu, homojen ve sonlu iiretecli
her grubun bir kopyasin1 altgrup olarak icerdiginden varliksal kapali bir gruptur.

Mertebesi kendisinden kiiciik esit olan biitiin gruplarin izomorfik kopyasini
iceren gruba evrensel grup denir. Ayrica her sonsuz limit ordinal A icin Sy
diizenli limit grubu evrenseldir.
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