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UNA CARACTERIZACION DE LA CIRCUNFERENCIA

Moysés Ledo Kulisch

El objetivo de esta nota es demostrar que
una condicidn necesaria y suficiente para que
una curva de ecuacidn ;(A): I ~» ]R3, parametri-
zada por la longitud de arco, y que no €s una
recta (esto es, con curvatura kR # 0), sea una

. - + —*'
circunferencia, es que X" = Ax', A # O.

-
En efecto, sea Xx(4):1 » ]Ra, tal que

l;(é)l - 1. Tenemos 1(8) = ;'(A), _f'(A)=;"(/5)
y k= IZ'(A)I. Como £'(8) = k_r:, tendremos
I (s) = (k) = QR kit

n+ k(-RE+TXx")

]

ds
2 k22+§%71+ £ T8,

i) La condicidn es necesaria. Suponiendo que
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‘*
Xx(4) represente una circunterencii, entonces
T =0y k es constante, de donde

> >

X" (8) == R x"(8).

ii) La condicidn es suficiente. Suponiendo que

;'(A) 2 A;"'(A), con A # 0 tendremos
N 7 }
1 {'fa‘ VH h‘-lg),
donde dk/ds = 0 (kR #0) v T = o, | jue muesty

que la curva es una circunferenci:.
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