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PROOEMNIUM.

un&ae funt omnes in feientiarum Mathematicarum

Circulo dileiplinee nexu tam arfto, ut quae fupra
quamvis ipfius partem eflulgeat lux, in omnes alias
fe fpargat, [plendorem augens. Neque aliunde arces-
fenda elt causfa, curftatum quem jam tenet, occupa-
re valuerit heecce feientia, & cur tantum jam attige-
rit perfectionis faftigium, ut quod eflicere valuerit,
ipla miretur ratio humaca. Ablolutee adeo videntur
quaedam hujus [cientice partes, ut progresfus ulterio-
ris non nifi fpem rescare crederes. Quod pracipue
de illa valer doftrina, cui Arithmetices univerfalis
five Algebrae tribuere nomen. In ea imprimis ejus
parte, quae in [olvendis eequationibus radicibusve
eruendis verfatur, ob ufum in tota Mathefi latisfime
patentem, cum tali follertia, talique fucceslu elabo-
ratum eft, ut in illa amplivs quid vix posfit defide-
rari. Cum vero materize tanti fane momenti illus-
trandee, quod vel levicer prodesfet, omoi orbandum
non fore pretio exiftimaremus: vifum eft nobis Spe-
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eimen Academicum edituris, fi methodo, radices -
quationum algebraicarum rationales, ope ferierum
Arithmeticarum inveftigandi, quam publicae nunc fub-
jicimus disquifitioni, aliquam aliis huicce rei magis
paribus, ulterius procedendi dederimus anfam, nos
non omnem perdidisfe operam. — Quare hoe confi-
lium qualitercunque exfecuti, illius'a L. B. mitiorem,
quo par eft officio, expetimus cenfuram. —

§. L

Ad radicem zequationis cujusvis hoc modo in~
veftigandam, necesle eft ut aequatio data in aliam
transformetur, cujus finguli termini Summam feriei
Arithmeticee offerant. Quod, quemodo fiat, per z-
quationem generalem ordinis indeterminati # often-
dere conabimur, quz, licet ob nimiam fui ipfius pro-
lixitatem perfeéte refolvi nequeat, ad explicandam
tamen methodum nofiram maxime eft idonea. Hu-
jusmodi. 2equatione itaque primum confiderata, me-
thodi generaliter expolfita: ad sequationes determinati
ordinis applicationem inftituere, animus nobis {vadet..

% 1L
Sit equatio cujuscunque ordinis generalis (4) >
A b Az A3+ At omens e Aown 2 4,

in quaxradicem ignotam, n numerum terminorum, at-

que 4, 4., 4., &c ---coéfficientes notos delignant,
| Sub-
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Subftitnatur
N T
a., Zi1da, ) a, i )
otz I—E + !.}-3—_']: 31.3:;4 . '+(1.I;.;i):’ =23
i 31.-2:4”4 - (:::2.;:): i
&e. &e. &e.

Has feries quousque volueris, eontinuandi nulla
erit difficultas, cum feriei antecedentis ope, feries pro-
xime fequens, facile determinari poteric. Sit enim C
{femper coéfliciens numericus numeratoris termini
antecedentis in ferie de qua agitur; 4. cotfficiens
termini ordinis % in eequatione (A); 477 cosfhi-
ciens termini proxime fequentis; a, quantitatum a.,
@, == ordine ' a== hanc proxime fequens; «, j3,

¥,~~ v &ec. coéflicientes quicungue determinati —
Si fiat
Ar _ ar + aa;ﬁ ; a!";'Z + a"’is +.—-_
I....r Il..ar'l'x I....or'rg Io.---- r‘l"
YOrim fiet feri roxime fequens A—
T iet [eries proxime feq o s
vernae rim
‘a”':"l (r«:-l_C"'}“d)f?r_;_: (r'}"_‘.. C+ﬁ)arj—3
= === 4= +
I.o-o?"}'[ Levgsns rt2 I.u---r-i-3

A2 (13
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His in sequatione (4) valoribus fubftitutis, fub
hac forma apparebit:

12,0 | 1.2.8;% | 1.2,3.4,% ]
a: +123+:.234..+
a i1a, a2
—]—--—'- -i- — ===l == 4
I 1.2.3.4
a, x 6a, x
+1. T 3_+ 2T )
&e. &e
Si autem Termini omnes, qni per communes:
coéflicientes ¢, a., @, --- - multiplicantur, in unum

colligantur, 22quatio allata mutabicur in hane:

a, ¥t a.(¥*4x) 4 a, (x* 4-382 - 2x)f~--~--=45
1.2 1.2.3

Qua autem, terminis fingulis rite dispofitis, redigi-

tur ad fequentem (53)

a,xta.x X 1—1—(: X xgT ! —{-—a_{*‘.\.. ‘Ja 2,213 I
1.2 1.2.3 ¥ 25,4
By Txe s X4r=1 - — e —— == A,
R
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Hane wqgnationem vel. paululum confideraturo
facile patebit, primum terminum g, & defignare fum-
mam progresfionis Arirhmeticar, in qua terminus pri-
mus vocatur a, numerus terminorum x & differen-

tia eﬂt == 0, ﬁ'.'e Q= —E—Jx +“1 _i._,-;':.—F------.__a—..r

Intelligitur etiam, terminum fecundum @, . x 4= 1
i I, 2
esle sequalem fummae numerorum naturalium, dudte

ina,, five a.x x =1 =za,-20, 30,42, -~~~
i,2
poflito femper numero terminorum == x;

Tertius terminus @, % ¥ 4~ 1, % 2. eft fumma fe-
Big. iz,

riei @, 4 32, 4~ 6a, 4102, ---- live famma nume-

rorum triangularium per a, multiplicata; & fic porro.

g IV.

Transformatione hac, eo, quo jam oftendimus,
modo peraéta, radix sequationis propofite non dif-
ficulter apparebit. Quoniam enim zequatio (4) -
quatur sequationi (£) == 4, erit etiam

e +
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&, ‘e +a +a, o, f == — 1
€ a8y =gt hat hose b= —— |
ay + 30, + 63, + 100, + 150, + — — — 1=
a, ']T 4a, + 1094_.["20‘?4 + 35“-{‘_{" ——— ]

&c &kc, &e.

Si omnes primi, fecundi, &e. termini in una-
quaque ferie unam in fummam colligantur, nova o-
ritur feries, cujus terminus primus erit qualis Sum-
me terminorum omoium, qui primi in fingula ferie
exflant; fecundus erit sequalis fumme fecundorum,
& fic porro; five (C)

(@, ta,ta, - ~-a,ta2a 430 t--) (0, 130,460 4--) - - = A.

X autem in unaquaque {erie numerum terminorum
defignans, eandem etiam in hac retinet fignificatio-
nem; quantitates a,, 4,, a,, - - - {emper determina-
tee funt; & A4 quantitatem quovis calu datam exhibet.
Colleétis itague unam in fummam tot terminis, quot
requiruntur ad efficiendum numerum = 4, numerus
¢cerminorum, ad fummam hanc conficiendam necesfa-
riorum, dabit valorem, rationalem integrum & pofi-
tivum ipfius radicis x.

ga ‘7‘-‘
Quod ad negativas frattasque radices attinet, fa-

cile etiamjillee erui posfunt. Si enim in @quatione
qua-
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guadam radix x valore gaudeat negativo (id quod
primo jam infpeétu apparet), fubftituendo x ===
sequatio nova oritur, quee, eodem ac fupra jam o-
{tendimus modo, reloluta, dabit valores polfitivos
quantitatis y, h. e. valores negativos ipfiusx. Sive,
id quod eodem redit, in ®quatione data mutentuy fi-
gna coéfficientium omnium, impares dignitates quan-
titatis & afficientivm, & calculo ut antea inftituto,

radix negativa patebit.

Neque difficilius fraftae eruuntur radices. Ob-
fervandum autem eft fraltas in eequatione radices
nullas exiltere, nifi famma poteltas quanticatis x co#f-
ficiente quodam a4 gaudeat. Subftituto itaque ax =y,
sequatio data mutatur in aliam, radicibus incegris gau-

- - - b . . -
dentem. Fiaty=b, erit x= —, & acquationis datze etiam.
a

fracta radix determinata.

§. VL

Methodum noftram fie generali modo explica-
tam, reftat, ut applicatione ad =equationes determi-
nati ordinis illuftremus, atque exemplis numericis
confirmemus.

Sit sequatio- geteralis 3:tii ordinis
Ax o A xF - Adyxd == A4, [ubftituendo, fecundum

§. 2>
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§2, A,--ﬂx-l- + YA, = -—+ —’A' — eruitur

A, =647, =, :!/I —6&,,:1*l == A’ e —[—A;, &
his valonbus in aequanone(C')§ 4 fubftitutis, obtinetur

g Iy A 7 Wi v '4’]>+A¥§+ 7
24, — 6 yd =124 64, —18
+ 64} 184, 1364,
=L Ry L e i e e
A, —=2gA AV— A ———— =4
R +23Af} E +3§,41

==(A 3 A. 3 A) 1 (A 43A4.474,) + (A, t5A4.t 194,) -+
(Ax"l'?d-' ~i‘ 37‘4]—:+ A! 19*/?1‘1:61‘f§;) + T T =3

Proponatur aquatio 3:tii ordinis completus
x? - 6x* - x -1-30=0, erit 4=-30, A, =-1, 4. =-6,
Ay=-+"1,&bancobrem — jo=-6-12-12-646-F----;
fufficiunt autem & 3 & 5 termini ad efficiendum fum-
mam == — 30, unde colligitur, unam bujus xqua-
tionis radicem esfe 4~ 3, alteram - 3, tertiam au-
tem I]Lgdt!VrllTl esfe, e LUI]fJ.H.'LFLI ‘lmutlnnis pro=
pofitee intelligitur. Heee ut ivveniatur, mutentur,
nut in ﬁ 5 monitum elt, figna coéfficientium Lllllntltd.
tis x dignitates impares afficicotiom ; vade eruitur

Jo==06 id 24 - --- patet itaque esle & == — 2.

Detur 2equatio alia g:tii ordinis 8574 x> - 556+ 42
=0 erit 4, ==—=155, A,==1, 4,228, A==—42,
atque hine —42=-—-46-+4----; unde colhgitur

5\—1
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x ==23; Cum autem 2equatio haecce necesfario etiams

negativam habebir radicem, liet

A, =-55, A, =—1, 4,28 & 4=42 atque 42.=-48
292 + &e. ex quo patet esle x_:—- 3. K for-

ma denique sequationis dute gx? 4o x2 — 55 43=

elucet reliquam radicem esle hmmm, quae ut pateat

ponatur (fec. § 5)5‘5"; unde gquatio data mutatur

in hanc: Z* — 440 Z 12088 = o, quae, eodem
ac antea modo calculo inftituto dabit — 2688 = —

438 = 430 — 416 — 396 — 370 308 Tigopnssay

unde appafet esfe £ =17,& W= E;::Zé

ﬂ,\

Sit adhue x° — g§x* -~ 2158 — 20 == 0, codem ac’
fupra modo ernetur 20 =14 +4 + 0+ 2+ ----
five x == 4, & xquatio data per x — 4 divi!"l, dabit
%* — 4x 5 == 0 cujus radices x =2 + Vo1 imagi-
nariee ambae funt. Patet itaque radices imaginarias
inveftigationi realium non esfe impedimento.

§. VIL

Plura de his afferre & tempus &, quam no-
bismet propofuimus fervandam, brevitatis ratio ve-
tat. Neque opus: facile enim ex his intelligi po-
teflt, quam arcto inter fe, doétrina de feriebus arith.
meticis & illa de aequationibus Algebraicis, cohea.

B reant
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reant nexu. Negue in alind nos fpeftavimus; dif-
ficilior enim evadit hsece methodus in eo cafu, quo
major exftat sequationis propofitee radix, quam ut
ad ufum communem in quevis calu, aliis rejcétis,
possit commendari.,
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