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ABSTRACT The semi-universal deformatian of X ,
germ_of the union of the n coordinate ax8s
of ", is presented here. For n>Z, the ba-
se is a singular germ of dimension 2n-3, de-
termined: by the intﬁfaQEEion of certain
quadratic cores in ¢ .

Sigui xn 1a unid dels n eixos coordenats de Cn, és a dir:
X, = {f_ij(x)=x‘.xj=o_, 1si,jen pc c”
E]_seu germe a 1'origen 1'escriurem també Xn. Suposarem sem-
pre n»2.

L'estudi de les seves deformacions te inter&s degut a
que &s un germe homogeni, i que per n gran no correspon als ti
pus fins ara més estudiats {interseccions completes, Cohen-
-Macaulay de codimensid 2, determinantals, Gorenstein de codi-
mensid 3,...). Veieuw, per exemple, els casos particuldars n=3
i n=4 a (5) i (4) respectivament. No coneixem resultats gene-
rals per n superior. '

E1 principal resultat d'aquesta comunicacio &s la propo-
sicid 6, gue expliicita Ta deformacid semiuniversal de Xn’ per
qualsevol n»>2. Observis que la base resulta @sser hemoginia,
no Vlisa, i de codimensid elevada.
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[. - Necessitarem alguns resultats sobre 1'espai Tl(xn], que
reproduim de {2). Sigqui D. el punt doble de €, definit per
&2=0, i stqui Tl(xn) 1'espai vectorial de les classes d'iso-
morfisme de les deformacions de Xn infinitessimals de primer
~ordre, &s a dir, sobre D. VYeieuw, per exemple (1), (4) 1 (7).

Lema 1: E1 mddul de relacions de {fij} és generat per les de
la forma

X fij - X fkj = 0

Proposicid 2: Per cada i#k, l1<i,k<n, sigui 't; el germe a
T'origen de la varietat de {"™D definida per

fik(x} + € Xe = 0

fjh(x) =0 : si (J'.h}f('i,k}

Aleshores, r;*-m (projeccid) és una deformacit de xn.
|

Escriurem també C; Ta classe en Tl(Xn) d'eixa deformacid.

Propesicid 3:

1) Les classes r; engendren 1'espai vectorial Tl{xn).
2) Les relacions de dependancia l1ineal son:
i i

i i i
Ty hev Ty T, Y.+ T =0 leien

Doncs, una base de Tl(xn) estd formada per (z:;), amb lei,ken,
k#i,i+1 (ciclicament, &s a dir, si i=n, k#n,1).

Corolari 4: dim Tl{Xn) = n{n-2).
I1.-- betermiqem ara la deformacid semiuniversal de Xn.

Sigui u; (i#k, lsi,k<n) les funcions coordenades de ¢"(0N-1),
Per k#i,J, escriurem '

L2 IS SR TN I R B |
Pk uj up touy Uy U vy
Considerem §n’ ¥n' germes a 1'origen de les varietats, respecti-
vament:
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fpid =Pl pertot kiLis k'#kLiLifc ¢n(n-1)

IRVt J Loyl L pid . =i i N,
{x1 xJ Pouyoxg 3 uj xj . Pk = 0, 1_1,an}c C'x5

Proposicid 5: ¥n—-§n (projeccid) &s una deformacid de Xn.

Demostracib: pel lema 1, cal només comprovar que 13 relacid

ka_ij-x_i fjk=0

s'exten a la

ey j i ij

(xk uJ.}(x_i X4 + uy oz, + Yy zj + Pk ) +
H(-xy - u})(xj Xy + REE Yy +
w-ud Fudyoxg ox # . } = 0

Proposicid 6: La restriccid *d*sn de la deformacid anterior a

_ = 1 _ .2 _ _ ,n-1 _-.n _
Sn = Snrw{uz = Uy s .. S o = uy —_0}

es la deformacid semiuniversal de Xn.

Esquema de la demostracid: Per la proposicid 3, 1'espai tan-
gent a S @s Tl(xn).
Es demostra que la deformacid *n”’sn correspon a la construida

per Schlessinger a (6), doncs, &s formalment quasi-universal,
Finalment, de (3) es dedyeix queganaliticament semi-universal,

Observacié 7: Remarquem gue la base Sn &5 una interseccid
de cons quadrdtics. La seva dimensid &s 2n-3.
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