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OBSERVATIONES DE "THEO:

RhMATE 'QVODAM FERMATIANO, ALISQVE
AD NVMEROS PRIMOS SPECTANTIBVS.

~. . i  AVCTORE
“ . Leonb. Eulero.

C 'Otum. eft hanc quantitatem &® -4 1 femper ha-
N bere dinifores, quoties # fit numerns impar,
‘ "T"-vel per. 1mpa1em praeter vnitatem  diuifibilis.

- dm1d1 potei’c per cz-—}— I et gPlam+1)

s “-,.?f qmer :n-ullum numermn Jmparem nifi vnitatem
dinidi- poffit ; id quod_ euenit, quando # eft dignitas bi-
_marii, anlles numeri #"—x pote& aflignari dinifor.
Q}lamobrem fi qui funt numeri primi huivs formae a1,
ii. omnes comprehendantor neceffe eft in hac fbmm
a:™—-1. Neque tamen ex hoc poteft conciudi 2™} 1
{emper exiubere numerum primum guicquid it 25 primo
enim per{picoum eft, fi # {it numerns impar,iftam formam
diviforem habiturum 2.  Deinde queque, etiamfi 2
denotet numerum parens, innumeri tamen dantur ea~
fus, quibus numerus compofitus prodit. Ita haec fal-
tem formula 4?41 poteft dimidt per 5, quo-
ties eft #==55-4 3, et go®— 1 poteft diuidi per
17, et 502 4-F per £x. Simiki modo 10%-1-1 habet
diforem 733 6%—- 1 habet diviforem 17, et 6°°8
~+- ¢ eft dinifibilis per 25'7. At huins formae 22™—

' | guan-



104 OBSERY ATIONES

quantum exX tabulis numerorum primorum, quac -
dem non vltra 1ooooo extenduntur, nullus detegitur
cafis, quo diuifor aliquis locum habeat. Hac forte
aliisque rationibus Fermatius addudus enunciare not
dubitanit 2°™—-1 f{emper efle nwmmertm primum,
hocque vt eximium theorema A alliffo aliisque Mathe-
maticis Anglis demonftrandum propofuit.  Ipfe quidem
fatetur fe eins demonftrationem non habere, nihilo t3-
men iminus afferit efle veriffimum.  Vtilitatem ¢jus au-
tem hanc potifimum praedicat, quod eius ope facile
fit numerum primum quowis dato maiorem exhibere,
id quod fine huinsmodi wninerfali theoremate forer dif-
ficillimum, Leguntur haec in /7 4llifii Commercio Epi-
flolico Tomo Eius Operum fecundo inferto, epiftola pen~
ultima. Extant etiam in ipfius Fermatii operibus p.115,
fequentia. **Cum autem numercs a binario quadratice
“in fe dnctos et wnitate auftos efle femper numeros
“primos spud me conflet, et jam dudum Analyftis if-
¢ lius theorematis veritas fuerit fignificata nempe efle
¢ primos 3, 5, I'7, 257, 65557, etc. in infinit. nullp
“‘ negotio etc,

Veritas iftins theorematis elucet, vt fam dixi, fi
pro sz pomatur I, 2, 3 et 4, prodeunt enim i numeri
5,17,257,¢ 65537, qui omnes INter AUmeros pri-
mos in tabula reperiuntur, Sed nelcio, quo fato eue~
niat, vt fatim {equens nempe 22° - 1 ceffet effe no-
merus primus, obfernaui enim his diebus longe alia
agens pofle hunc numernm dinidi per 621, vt cuigue
tentanti flatimy patebit,

Ttk




28 4o gozal? 1T 4294967297-
oteft, theorema hoc etiam in aliis, qui

ns fallere, et hanc ob rem problema
endp DUMETO primo guouis dato maiore etiam

érabo nunc etiami formulam 2%—1 , quac
1 eft pumerns pLimus , habet diuiforess neque
am &*—1. Sed fi n fit numerus
; et ét;ja:m 21 {femper ralem exhibere:
erare-nemo -eft - aufus  quaneum. {cio,
spirfet. refelli.. INamaque PRI S WA
— ¢ 80 cty,2?3—1 diuidi poteft
m olfium. pon folum hoc
‘ditione,, altera non aduertifle, vbi
inueftigat, atque 2047 inter primos
etiam six feu 2°—1 pro tali habet,
en'gﬁt;‘diuiﬁbilis per 23—1 i. €. 7. Dat au-
2" —1) numerum -perfectum quoties 2" — X
s, debet ergo etiam 7 effe numerus primus.
- pretium fore exiftimaui cos notare cafus,
jon eft numerus primus , quamuis # fit talis.
m hoc, {emper fieri, fi it n=4m—1 , atque
urperts primus, tum enim. 2"~ 1 {emper po-
m—1. Hinc excludendi funt cafus fe-
25,83, 31, 179, 19T, 239, &iC. qui ni-
it et reddunt 2°—X RUMErRM COMPO-

tamen reliqui numeri primi omnes lo-
“¢o n pofiti Gtisfaciunt, fed plures infuper excipiuntur ,
fic obfernaui £37—1 dividi poffe per 223, 24371 per
TOWZ VI. - O ‘ 431,
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106 OBSERV ATIONES

481, 2%7—1 per 1108, 2751 Per 43%, omnes ta-
men éxcludere non eft in poteflate.  Attamen afferere
audeo’ practer hos eafis notstos, omnes mumeros pri-
mos mindres quam 5o, et forte quam oo, efficere
2"t (27—1) eflt numerum perfedum, fequentibus
numeris pro # pofitis, 1, 2, 3, 5,9, 13, 17, 19, 31,
41, 47, vode 11l pronemiunt numeri perfedt.  Dedu-
i has obfernationes ex Theoremate quodam non ine~
feganti, caius quidem demonftrationem quoque non ha-
beo, verum tamen de efus veritate fum  certiffimus.
Theorema hoc eft, "4, femper poteft diuidi per
#——1, {f #—~1 fuerit nnmerus primus atque  ct b
mon pofiint per eumn (dinidi; eo autem difficiliorem
puto cius demonfirationem effe, quia non eft verum
nifi 71 fit numerss primus.  Ex hoc Ratim fequi-
tr 2"—1 femper dfuidi pofie per n—x, {i fuerit #4-x
mumerus primus, {eu cum opmis primus fit impar prae~
ter 2, hicqgne ob conditiones theorematis , quin eft @
=2, now poflit adhiberi, poterit 22™—z femper di-
widi per 2m——1 fi ‘2m-1 {it numerus primus.Quare etiam
vel 2™—-x vel 2™—1 diuidi poterit per 2m—- 1. Depre-
hendi autem 2™+1 pofle dinidi, § fuerit m— 4. p-+1 vel
4p—-2, at 2™—x habebit diniforem 21, fim=4p vel
4p—1. Haec perfecutts in multa alia incidi theore-
mata non minus elegantia, quae co magis aeftimanda
efle puto, quod vel demonflyari prorfus sequeant, vel
ex emsmodi propofitionibus fequantur, quae demon-
frari non poflint, primaria igitur hic adiungere vifis
eft.
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anerite_# mumezo prime, omnis po-
,5 elponens cﬁ: K m— (g ), divifz

Smt My By Dy g, etc. numeri primi in-
 fitoue A minunus communls dividuus

.;fer 271—-}—1, fi it vel n
at g"—1 dimidi po-w

gt —-}-2 poteﬁ dimidi  per 2n-—}-—:t
vel xep—4-3, vel z2pt5, vel
6, vel r2p-+8. Atque g"—=2" pot-
cen—1, fi fit #z= vel 12p
~2, Vel 12p-4-9, vel 12p-t-11,

Sub iisdem conditionibus quibus g *—=
et1a_m 6“—}—1 diwidi per 2n—-4-1; Atque

lisdern , quibus g 2™,
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