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5. kapitola

NEJVETSI SPOLECNY DELITEL

D,, Spoletny delitel celych Eisel ay, ay, gy - ..» ai, kde
k = 2, se nazyvd kafdé takové celé &islo b, Ze plati
blaj,blaybl|ag...,b]|a

D, Nejvétsi spoleény délitel celych Esel ay, ayy asy . - ., ax
nazyvdme takové prirozené islo, které je nejvétsi ze
viech spoleénych délitelii Gsel a,, ayy ay, - . . ar, a 0zna-
dujeme ho zpravidla (a,, @y, as, . . ., ax).

Pojmy vymezované v definicich D,;, a D;; objasnime
ihned na Ciselném priklad€. Uc¢inime tak pfesto, Ze ruzné
metody k snadnému vyhledini viech déliteld, spoleénych
déliteld i nejvétsiho spoleéného délitele danych ¢&isel budou
vyloZeny teprve v dalSim textu této a nasledujici kapitoly.

Pi#iklad 23. Jsou dina Cisla a, = 84, @, = 24, a, =
= —132, a, = 0. Vyhledejte: a) mnoZiny viech pfiroze-
nych déliteld danych &isel, b) mnoZinu vSech spole¢nych
délitela danych &isel, c) (ay, a@,), (@1, a3, a3)s (@1, apy a3y ay).

a) Pro kazdé pfirozené Cislo m, které je délitelem disla
a, = 84, musi zfejmé platit 1 < m < 84. MiZeme tedy
kone¢nym podtem zkousek zjistit, kterd pfirozena Cisla vy-
hovuji podminkim m |84, 1 < m < 84. Oznatime-li A4,
mnoZinu véech pfirozenych délitela ¢isla @, a obdobné A4,,
A;, A, mnoZiny vSech pfirozenych délitelu &isel a,, ay, a4,
dostaneme:

A4, =1{1,2,3,4,6,7,12, 14, 21, 28, 42,84}, 4, = {1, 2,
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3,4,6,8, 12,24}, 4, ='{1,2, 3, 4, 6, 11, 12, 22, 33, 44,
66,132}, A, ={1,2,3,4,5,6,...}.

Zatimco mnozZiny A4,, A,, A; maji konecny poet prvkii,
je mnoZina A, nekonecnd, nebot kazdé piirozené Cislo je
délitelem cisla ¢, = 0. Kdybychom méli vyhledat viechny
delitele danych cisel, bylo by numé ve viech pfipadech
uvést i Cisla opacnd k nalezenym pfirozenym délitelam
(podle véty T,) a v pfipadé poslednim (pro Cislo a, = 0)
téz Cislo 0; déliteli &isla 0 jsou vSechna Cisla celd.

b) Mame-li vyhledat mnoZinu S vSech spoleénych ptiro-
zenych déliteld danych &isel, musime ur€it prinik mnozin
A,, A, Aj Ay, 1j. najit viechna pfirozena Cisla, ktera jsou
zéroven prvky viech téchto mnoZin, a shrnout je do mnoZi-
ny S. Nejsnaze tuto ilohu vyfesime, vyjdeme-li od mnoZi-
ny A,, kterA ma nejmensi pocet prvku, a zjistime, které
z jejich prvki jsou obsaZeny ve viech ostatnich mnoZinich
A,, A;, A,; pfitom nidm prici usnadni zmalpst toho, Ze
mnoZina A, obsahuje kazdé pfirozené Cislo. Tak najdeme
S= {l, 2, 3, 4, 6, 12}. Oznacime-li $’ mnoZinu vSech
délitelt &isel ay, ag, g, ay, je ziejme S’ = {—12, —6, —4,
~3,-2,—1,1,2,3,4,6, 12}.

c) V mnoZiné S existuje nejvétSi pfirozené ¢islo 12 (ve
shodé s vétou T,) a proto (ay, as Qg a,) = 12. K malezeni
(ay, a,) ]e tfeba najit prunik mnoZin A,, A, a v ném
nejvetsi piirozené Cislo; tak najdeme (a,, a,) = 12. Zjisti-
me-li, Ze (a,, a,) jé délitelcm, Cisla ay, plyne odtud (a,, a,,
a;) = 12. Je samoziejmé, Ze (a;, @y, a3) = (a5, @y, @3y a) =
= 12, kdyZ 12 patfi do mnoziny A4,, kterd je mnoZinou
viech pfirozenych Cisel.

Pti hledani (ay, a,, a, - - ., ax) vyloucime z naSich Gvah
piipad @, = @, = a, = ... = ar = 0, nebot v tomto pfi-
pad€ mnoZina viech spolecnych pruozenych délitela cisel
a;, Gy, ag, . . ., @ je mnoZina viech pfirozenych Cisel, v niZ
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neexistuje nejvétsi Cislo. Podle definice D,; nemd symbol
(ays ap a3, - - ., ax) smysl, pokud aspofi jedno z Cisel a,, a,,
dsy ...y ae Deni razné od nuly. Je-li aspoini jedno z nich
razné od nuly, pak ze snadné uvahy i ze zkuSenosti, ziskané
pfi feSeni pfedchazejiciho pfikladu 23, plyne, Ze hledini
(ays @y, @y . . ., ar) lze pfevést na hleddni nejvétiiho spo-
lecného délitele prirozenych Cisel, kterého dostaneme, kdyZ
ze souboru &isel a,, a,, ay, - . ., ar vynechdme nulové prvky
a zapornad ¢isla nahradime Cisly opa¢nymi. Tak napf. uréeni
(84, 24, —132, 0) miZeme nahradit uréenim (84, 24, 132).

Pfi hleddni (a,, as ..., ak—y, ar), kdyZz aspoii jedno
z Cisel ayy ayy . - .5 Gr—q, ar je rizné od nuly, miZeme pouZit
nisledujicich zfejmych a snadno dokazatelnych vztahd,
které oznacime jako poucku Ty,

Toe 1. (a1, @) = (a; — a5, ay);

2. (a1, @) = (ax @y);

3. (ay a,) = a;, kdyZ a, = 0-nebo a, = a,;

4. (ap agy - --sar-1,ar) = (@1 Qg5 - . -5 Gh—1)s Ai)-

Opakovanym uZivanim téchto vztahi, z nichZ prvni je

disledkem véty T,, miizeme vypolet (a,, a,) uspofddat
tak, jak to bude zfejmé z nasledujicich symbolickych zapist,
jimi% bude vyznacen i dikaz sprdvnosti naSeho postupu.
Jsou-li @, > a, > 0 dvé pfirozena {isla, pak

(@ a) = (@, — ap ay) = (a1 — 245, a85) = ... =

= (@, — 1 85 ay) = (11, @) = (a5 1)

Pfechod od prvniho ¢lenu (a, a,) tohoto fetézce rovnosti
a% k jeho pfedposlednimu &enu (r,, a,), kde r, =
= a; — ¢, a; < d,, nemusime uskuteCnit postupnym od-
Citdnim Cisla a,; délenim {isla a, Cislem a, miZeme najit
(netdplny) podil ¢; a zbytek r,. Je-li r; = 0, pak miZeme
opét najit dalsi fetézec rovnosti
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(ass 71) = (@ —rpr)=(—2r,n)=... =
= (@ — @'y 11) = (ros 1) = (11 7).

Cislo r, nemusime hledat postupnym odZitinim &sla r,,
nybrZ délenim ¢&isla g, islem r;, pfi ném2Z dostaneme cely
neziporny zbytek r, < r,. Neni-li 7, = 0, pokraujeme
v postupném od¢itini nebo déleni naznaCenym zplsobem
tak dlouho, aZ dospéjeme Kk vyrazu (7n, rn+q), kde 7o = 0,
je posledni nenulovy délitel déleni, pfi némZ zbytek
rat+, = 0. Zfejm¢ plad

€a, a5) = (@g 11) = (ris 1) = (rps13) = ... =
= (r"-‘l’ Tn) = (ru, rn+1) = n.

Tento postup vypoétu (a,, a;) = r» metodou postup-
ného déleni, jeZ n&kdy nahrazujeme opakovanym od¢itd-
nim, se nazyvd téZ algoritmus Eukliduv. Jeho uZiti vim
ukaZeme na n&kolika pfikladech, ale pfedtim uvedeme jest&
dvé definice vyznamu nazvi, jichz budeme asto uZivat.

D,, Celd é&isla “ay, as, ayy ..., ar nazyvdme nesoudéind,
Jestlize plati (a,, a5y @y, ..., ax) = 1.

D,, Celd &sla ay, ay, ay, .. ., ar se nazyvajyi po dvou ne-
soudélnd, plari-li (ai, a;) = 1 pro kagdou dvojici &isel
vybranou z danych &isel.

K tomu, aby celd Cisla a,, a,, a3, ..., ax (pro k = 2)
byla nesoudélnd, sta¢i splnéni slabsi podminky, neZ je ta,
ktera musi byt splnéna, maji-li byt tato Cisla po dvou ne-
soudélnd. Je zfejmé, Ze Cisla po dvou nesoudélnd (podle
D;;) jsou vidy nesoudélni (podle D,,), avSak Cisla nesou-
d&lnd nemusi byt po dvou nesoudélnd. Vyznam obou ter-
mind splyva pro & = 2, tj. tedy pro dvojici celych ¢isel

64



Priklad 24. Vypoltéte a) (84,24); b) (84, 24, 54); c)
(84, 24, 54, 37).

a) 84 = 3.24 + 12 a proto (84, 24) = (24, 12). Pon&-
vadZ 24 = 2.12 + 0, plati (84, 24) = (24, 12) = (12,0) =
= 12,

b) Pii hledini (84, 24, 54) najdeme nejprve (84, 24) = 12,
a pak hleddme (12, 54). Ponévadz 54 = 4.12 4- 6,12 =
= 2. 6 + 0, plat (84, 24, 54) = (12, 54) = (12, 6) = (6,
0) =

c) Pn hledani (84, 24, 54, 37) vyhledime nejprve (84, 24,
54) = 6 a pak hledame (6 37). Ponévadz 37 =6.6 + 1,
6 =6.1-4 0, plati (6,37) = 1 a proto také (84, 24, 54
37)=1. Cisla 84, 24, 54, 37 jsou nesoud?lni, ale nejsou po
dvou nesoudélnd, kdyi napf. (84, 24) =12 > 1.

P¥iklad 25. Posloupnost ¢isel 0,1, 1, 2, 3, 5, 8, 13, 21,
34, 55, je urCena pocateCnimi cleny Uy =10, ;=1
a predplsern, Ze kaZdy z dalSich ¢lent posloupnosti se rovna
souctu dvou predchazejicich Cleni. ézsla, kterd jsou {leny
této posloupnosti, se nazyvaji ¢isla Fibonacciova. DokaZte,
Ze kazdi dve& po sobé& jdouci ¢isla Fibonacciova jsou ne-
soudéln4.

Lro danou posloupnost plati rekurentni vzorec u,., =
= U, + #,-, 2 z ného plyne u,,; — #4n = #,_;. Dile
plati (Uni1, Un) = (Uniy — Uny Un) = (Un-1; Un) = (tins
Un_,). Z toho plyne platnost vztahu (#s+y, #s) = (tn,
Us_;) a jeho opakovanym pouZitim (#ny #n—;) = (Un-1»
Un_p) = = (u3, Up) = (U, y) = (ty, o) = (1,0) = 1.
Tento vysledek znamend viak podle D;,, Ze kterdkoli dvé&
po sobé jdouci Fibonacciova €isla jsou nesoudélna.

P#iklad 26. Urlete nejve&tsi spoleény délitel dvou po
sobé jdoucich ¢isel a) sudych, b) lichych.
Oznadime-li mensi Cislo x, pak je druhé x -} 2. AvSak
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(x, x + 2) = (x, 2). a) Je-li x sudé &islo, pak 2 | x a proto
nejvétsi spolecny délitel dvou po sobé jdoucich Eisel sudych
je 2. b) Je-li x liché ¢&islo, pak 2t x a proto (x,2) < 2, 1.
(x,2) =1, nebot jiné moZnosti neni. Proto 2 po sobé&
jdouci licha ¢isla jsou nesoudélna.

Priklad 27, DokaZte, Ze pro Zidné Cislo x nedostaneme

NPT . 2lx 4+ 4
v Citateli a jmenovateli zlomku Taxr 13 takovd disla, aby-
chom mohli zlomek kritit.

Dany zlomek mé smys! pro kazdé celé &islo x, nebot
14x + 3 =0jen prox = — % Hledejme nyni opako-

vanym uZitim dovolenych tiprav nejvétsi spoleCny délitel
Citatele i jmenovatele daného zlomku. Dostaneme po-
stupné:

(21x + 4, 14x + 3) = (Tx + 1, 14x + 3) = (14x + 3,
T+ D=4 2,7x+ D) =(1,7x+ 1) =1

Tim jsme dokazali nesoudélnost Citatele i jmenovatele pro
kaZdé celé Cislo x a tim i nemoZnost dany zlomek zkratit.

Priklad 28. Je-li d = (a,, a,) nejv&tsi spoleCny délitel
plirozenych Cisel ay, @, pak a, = dg,, @, = dgy, kde
(g1, 92) = 1, 1. Cisla qy, ¢, jsou nesoudélnd. DokaZte.

Predpoklade;me, Ze Cisla ¢, g, jsou soudélné 4. (¢1 qz)
= d’' > 1. V tom pfipadé plati ¢, =4d' q,', ¢ =d’ g,
odtud po dosazeni do rovnosti uvedenych v tloze dostane-
me

ay=dq=dd' ¢,a,=dg,=dd gy

Odtud vsak plyne, %e soulin dd’ je spoleCnym délitelem
disel a,, a,. Avsak z pfedpokladu &’ > 1 plyne d'd > d, coZ
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je v rozporu s pfedpokladem, %e d je nejvétsi spolelny
délitel cisel a,, a,. Neplati tedy d’ > 1, nybrz d' = 1.

V definici D,, jsme uvedli takovy charakteristicky souhrn
znakil definovaného pojmu, aby co nejpfistupnéji objasnil
vyznam ndzvu nejvetsi spolecny délitel. Ten viak miZeme
vymezit i jinym zpusobem, ktery je pro nekteré dikazy
uZitecnéjsi, i kdyi pr1 ném nejsou vyslovné uvedeny vlast-
/nosti naznacené v ndzvu nejvétsi spolecny délitel. UkéZeme
si, 2¢ z jiné definice D,, odvodime nejen vlastnost nej-
vétsiho spole¢ného délitele, uvedené v Dy, ale i jiné jeho
vlastnosti, které bychom s obtiZemi odvozovali z definice
D,;.

D,, Nevérsi spolecny délitel d celych gisel ay, Gy, as, - . .5 ks
2 michg asponi ]edno je riizné od nuly, je nejmensi przro-
zené Cislo z mnoZiny M vsech celych &isel m, kterd Ize
napsat ve rvaru '

m=ca +cat+aga+...+caa

kde ¢y 95 C3y - - -5 Cr jsou libovolnd celd {isla.

Vyklad i odvozeni vlastnosti nejvétsiho spoleného déli-
tele, které vyplyvaji z D,,, provedeme za pfedpokladu, Ze
jsou ddna jen 4 Cisla ay, ay, a3, a4, z nichZ aspoii jedno je
ruzné od nuly. Zobecnéni nasledujicich ivah, kdy je dan
libovolny pocet &isel, je snadné a neuvddime je jen proto,
aby vyklad i dtikazy byly stru¢n¢jsi a pfehledné;si.

MnoZina M se sklddd ze vSech celych Cisel m, ktera je
moZno napsat ve tvaru

m = 10, + c,a, + cya; + c,a, (5,1)

kde ¢;, ¢,y €3y ¢4 jsou libovolnd celd &isla. Do této mnoZiny M
pat:rl jisté Cisla a,, as, as, a, i Cisla k nim opacnd. Zvolime-li
napf. ¢; = ¢; = ¢, = 0 a k tomu jednou ¢; = 1, podruhé
¢, = —1, plyne odtud, e a, € M, —a, € M. Obdobné to
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plat i o &islech a,, a;, a,. PonévadZ aspoti jedno z danych
{isel je rizné od nuly, existuje v mnoZin& M aspoi jedno
celé ¢islo kladné a aspori jedno zdporné; je jich tam oviem
nekoneéné mnoho, nebot do mnoZiny M ndlei zfejmé
i vSechny nasobky ¢isel a,, a,, a,, a,.

Ozna¢me P mnoZinu vSech pfirozenych Cisel z mnoZiny
M; je tedy P ¢4sd mnoZiny M, tj. P C M. PonévadZ jsme
JiZ dokazali, Ze v mnoZiné M existuje aspoit jedno pfirozené
Cislo, je P neprizdnd mnoZina a podle véty T, v ni existuje
Cislo nejmensi. Ozna¢me d toto nejmensi pfirozené Cislo
mnoZiny M, které je podle D;, nejvétsim spoleénym déli-
telem danych cisel, tak¥e plati d = (a,, a,, a4, a,). Z toho
oviem plyne, Ze existuji téZ takovd celd Cisla x;, x5, X3, X, Z&

d = ax; + ayx, + azx; + aux,. (5,2)

Nyni ukiZeme, Ze Cislo d je spoleénym délitelem vSech
¢isel mnoZiny M a tedy i spolecnym délitelem ¢isel a,, aj,
a,, a4, které jsou prvky mnoZiny M. Dikaz provedeme ne-
ptimo. '

Piedpoklidejme, Ze neplati vztah d|m, tj. Ze plat

m=dq+r,0<r <d, (5,3)

cili Ze r = m — dg, kde ¢ je &islo celé, r kladny zbytek pfi
déleni &isla m Cislem d. Dosadime-li do této rovnosti za m,
d disla ze vztahu (5,1) a (5,2), dostaneme:

r=m—dq= (a1 + Ca, + C303 + c4ay) — (alx.l +
+ apxy + ay%y + a4%4)q = @y (% — ¢19) + ap (x5, —
—a@+a(x—cq) +a,(xg—c4q) = ay% +
+ apxy’ + agxy’ + agxys
kdyZ jsme- uZili oznaceni x," = x; — ¢,¢, X' = X, — ¢,
Xy = %3 — ¢3¢, X, = x4 — ¢4q. Z piedpokladu (5,3) jsme
odvodili, %e pfirozené Cislo r < d lze vyjadfit ve tvaru,
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ktery sv&d¢i o tom, Ze r je prvkem mnoZiny P, aviak
r < d je ve sporu s pfedpokladem, Ze d je nejmensi pfiro-
zené &islo mnoZiny M. Neni tedy moZné, aby platily
vztahy (5,3), a musi tedy platit r = 0, d | m.

KaZdé &islo b, které je spoleCnym délitelem &fsel ay, a,,
ay, a,, je téZ délitelem &isla d. Z pfedpokladu 4 | a;, b | ay,
b|ay b|a, plyne a, = bgy, a, = bqs, a3 = bgy, a, = byg,
a po dosazeni do vztahu (5,2) dostaneme:

d = bgx; + bgox; + bgsx; + bgexs =

=b(q%; + @23 + 3% + ¢4x4), coZ viak znamena b | 4.
Pfitom neni moZné, aby b > d, nebot pak by nemohlo
platit 4 | d. Plati tedy vzdy b < d, takZe nejvétsi spoledny
délitel ve smyslu definice D,, ma vlastnost uvedenou
v D,;. Tim jsme dospéli k vysledku, ktery po snadném
zobecnénf vyjadfuje nasledujici véta:

T,, Nevétsi spoleény délitel celych Eisel ay, ay, ag, . . .5 ax
je délitelny kaZdym spoleénym délitelem Cisel ay, a,, as,,

voey Qe
Z ditkazu vztahu d | m pro kadé m ¢ M plyne, ¢ mno-
Zina M je mnoZinou viech ndsobki Cisla d. V dusledku
toho, ¢ mno¥ina M = {... -—3d —2d, —d, 0, d, 2d, 3d,
.. .}, plati nasledujici véta:

Tys Viechny proky mmoZiny M, kterd je mnofinou viech
moznych soucti kterychkoli ndsobki danych celych
Gisel ay, ayy ay, . . ., ar, Jsou ndsobky &sla d = (a,, a,,
dgy ...y k).

Jestlize ve vztahu (5,2) je &islo d = 1, pak odtud snadnou
uvahou dostaneme ndsledujici zobecnénou vétu.

Ty K celym &Eslim ay, ay, ay, . . ., anje mozno vyhledat celd
fisla xy, X33 X3, ..., %, aby platil vztah
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ax; + apxy + ayxy - ... +awxe = 1, kdyZ a fen
kdy# fisla ay, ay, ag, . . ., ar jsou nesoudéind.

Zvladtnim pfipadem véty T,, je nasledujici véta, jejiz
znalost se pfedpokladd pfi feSeni n&kterych dloh matema-
tickych olympiad:

Ke dvéma celym Cisltm g, b je moZno pravé tehdy najit
celd isla x, y, aby platilo ax + &y = 1, kdyZ ¢isla a, b jsou
nesoudélnd. Jinak feCeno: Jsou-li celd isla a, b nesoudéln4,
pak existuji takovd celd Cisla x, y, Ze plati ax + by = 1,
a obracené, existuji-li k danym celym &islim a, b cela Cisla
%, ¥, Ze plati ax + by = 1, pak Cisla a, b jsou nesoudéInd.

Predchdzejicich poznatkil miZeme vyuZit téZ pfi hledani
nejvétsiho spoleCného délitele danych Cisel, coZ ukidZeme
nejprve na Ciselném pfikladé.

P¥iklad 29. Vyhledejte d = (198, 288, 300, 384)

a) (198, 288, 300, 384) = (198, 288—198, 300—198,
384 —198) = (198, 90, 102, 186) = (198—2.90, 90,
102—90, 186 — 2.90) = (18, 90, 12, 6) = (18 — 3.6,
90 — 15.6, 12 — 2.6, 6) = (0, 0, 0 6) = 6.

v danem souboru éisel zvolili jsme éislo 198, které jsme

odecetli od vSech tfi &isel zbyvajicich; pak jsme si vybrali
opét nejmensi islo souboruy, tj. 90, a jeho nasobky jsme
od¢itali od ostatnich tfi Cisel tak, Ze jsme misto téchto tF{
Cisel dostali zbytky pii jejich deleni cislem 90. Dalsi postup
je jiz zfejmy. Cislo 6 se objevilo v posledni Ctvefici &isel
jako hledané &islo d, které je vlastn& &islem tvaru (5,2).
Vysledek nezédleZi ovSem na tom, uZijeme-li pro odZitdni
nasobkl nejmensiho Cisla ¢tvefice, jak je to zfejmé z dru-
hého feSeni této vlohy.
b) (198, 288, 300, 384) = (198 — 0.288, 288, 300 — 1.288,
384 — 1.288 )= (198, 288, 12, 96) = (198 — 16.12,
288 — 24.12, 12, 96 — 8. 12) (6, 0, 12, 0) = (6, O,
12 — 2.6, 0)—(6 0,0,0) = 6.
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PFiklad 30. Rozhodnéte, zda rovnice 4453x + 5767y +
+ 6497z = 1 m4 feSeni v oboru ¢&isel celych.

Urdime d = (4453, 5767, 6497) =

= (4453, 5767—4453, 6497—4453) = (4453, 1314,
2044) = (4453—3.1314, 1314, 2044—1314) = (511, 1314,
730) = (511, 1314 — 2.511, 730 — 511) = (511, 292,
219) = (511 — 2.219, 292 — 219, 219) = (73, 73, 219) =
= (73,73 — 1.73, 219 — 3.73) = (73, 0,0) = 73.

Ponévad? d = 73, nejsou dand (isla nesoudélnd a dand
rovnice nemd feSeni v oboru celych Cisel (podle véty T,,).
Kdybychom vsak danou rovnici pozménili tak, Ze by na
pravé strané misto Cisla 1 byl kterykoli nasobek &isla 73,
méla by takto pozménéni rovnice feSeni (podle véty T,g)
v oboru celych éisel.

Hled4ni nejvétsiho spolecného délitele danych celych
fisel miZeme usnadnit a zkritit pfi znalosti nékterych
poznatkd, jeZ jsme tu neuvedli. Snad nékteré z nich sami
najdete a dokaZete. Mimoto v kapitole 7 poznidme jesté jiny
zpusob vypoltu nejvétsiho spoleéného délitele.

Cviéeni

5,1, Dané zlomky pfevedte na zakladni tvar:
53¢ 9167 . 9797 . 610 987

1335 > 11639 > 10379 > 1597 > 1595 °

5,2. Je din zlomek g—i—__:__—q . Najdéte mnoZinu vsech celych
Cisel x, ktera po dosazeni do daného zlomku dévaji takové
zlomky, jeZ lze kricenim pfevést na zdkladni tvar.

. e g 6x% + 1
5,3. Pro které celodiselné hodnoty x 1ze zlomek TR LT

kriacenim pfevést na zdkladni tvar?
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5,4. Rozhodnéte, ve kterych pfipadech maji dané rovnice
reseni v oboru d&isel celych:

a) 37x 4+ 6ly = 1; b)4x—|—5y+6z—1 c) 49x +
+84y=1;d)49x + 84y =17; e)49x+84y 14.

5,5. JestliZe zlomek % je pravy zlomek v zdkladnim tvaru,

pak také zlomek q;P , ktery dopliiuje zlomek —% do 1,je

rovnéZ v zikladnim tvaru. DokaZte.

5.6. Jaké podminky musi spliiovat &isla a, b, aby platilo
(a,b) = (@ + b,a — b)?

5,7. Dokazte, Ze plati (ac, bc) = c (a, b).
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