
A note on movement in logical grammar

abstract

covert movement: quantification

∆(N: x) ⇒ S:ω

∆( :χ) ⇒ S: (χ λxω)
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∆(Γ )
∆ Γ

Γ ⇒ B ∆(C) ⇒ D
/L

∆(C/B, Γ ) ⇒ D

Γ ,B ⇒ C
/R

Γ ⇒ C/B

Γ ⇒ A ∆(C) ⇒ D
\L

∆(Γ ,A\C) ⇒ D

A, Γ ⇒ C
\R

Γ ⇒ A\C

∆(A,B) ⇒ D
•L

∆(A•B) ⇒ D

∆ ⇒ A Γ ⇒ B
•R

∆, Γ ⇒ A•B

∆(Λ) ⇒ A
IL

∆(I) ⇒ A
IR

Λ ⇒ I

Λ

I I•A⇔ A A⇔ A•I

: (S/(N\S))/ :λxλy∃z[(x z) ∧ (y z)]
: ((S/N)\S)/ :λxλy∃z[(x z) ∧ (y z)]

: (S/(N\S))/ :λxλy∀z[(x z)→ (y z)]
: ((S/N)\S)/ :λxλy∀z[(x z)→ (y z)]
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(\, •, /; ⇒ )

B ⇒ A\C A•B ⇒ C A ⇒ C/B

{\, •, /}

{\, •, /}

{↓k,⊙k, ↑k}
|k k

!
1

! ::= Λ | " ,!
" ::= 1 | #0 | #i>0{! : . . . : !︸!!!!!︷︷!!!!!︸

i! ′s

}

A s(A) i such that A ∈ #i

Γ s(Γ ) |Γ |1
1

! ⇒ # such that s(! ) = s(# )
−→
A A

−→
A =

⎧⎪⎪⎪⎪⎨⎪⎪⎪⎪⎩

A s(A) = 0
A{1 : . . . : 1︸!!!!︷︷!!!!︸

s(A) 1′s

} s(A) > 0

Γ i ∆1, . . . ,∆i

Γ ⊗ ⟨∆1 : . . . : ∆i⟩
1 Γ ∆1, . . . ,∆i Γ i

∆⟨Γ ⟩ ∆0(Γ ⊗ ⟨∆1 : . . . : ∆i⟩)



∆ ∆0 ∆1, . . . ,∆i

Γ

i = 0 i > 0 ∆

i > 0 Γ k
∆ |k Γ 1 ≤ k ≤ i

∆ |k Γ =d f ∆ ⊗ ⟨1 : . . . : 1︸!!!!︷︷!!!!︸
k−1 1

: Γ : 1 : . . . : 1︸!!!!︷︷!!!!︸
i−k 1

⟩

∆ |k Γ Γ k
∆

∆⟨Γ ⟩ ∆

Γ

Γ ⇒ B ∆⟨−→C ⟩ ⇒ D
/L

∆⟨−−→C/B, Γ ⟩ ⇒ D

Γ ,
−→
B ⇒ C

/R
Γ ⇒ C/B

Γ ⇒ A ∆⟨−→C ⟩ ⇒ D
\L

∆⟨Γ ,−−−→A\C⟩ ⇒ D

−→
A , Γ ⇒ C

\R
Γ ⇒ A\C

∆⟨−→A ,−→B ⟩ ⇒ D
•L

∆⟨−−−→A•B⟩ ⇒ D

∆ ⇒ A Γ ⇒ B
•R

∆, Γ ⇒ A•B

∆⟨Λ⟩ ⇒ A
IL

∆⟨−→I ⟩ ⇒ A
IR

Λ ⇒ I



Ξ⟨−→A : x⟩ ⇒ B:ψ
!L

Ξ⟨−−→!A: z⟩ ⇒ B:ψ{∨z/x}

!×Ξ ⇒ A:φ
!R

!×Ξ ⇒ !A: ∧φ

Ξ⟨−→A : x⟩ ⇒ B:ψ
"L

Ξ⟨−−→"A: x⟩ ⇒ B:ψ

!×Ξ ⇒ A:φ
"R

!×Ξ ⇒ "A:φ

!×

Γ ⇒ B ∆⟨−→C ⟩ ⇒ D
↑kL

∆⟨−−−→C↑kB |k Γ ⟩ ⇒ D

Γ |k
−→
B ⇒ C

↑kR
Γ ⇒ C↑kB

Γ ⇒ A ∆⟨−→C ⟩ ⇒ D
↓kL

∆⟨Γ |k
−−−−→
A↓kC⟩ ⇒ D

−→
A |k Γ ⇒ C

↓kR
Γ ⇒ A↓kC

∆⟨−→A |k
−→
B ⟩ ⇒ D

⊙kL
∆⟨−−−−→A⊙kB⟩ ⇒ D

∆ ⇒ A Γ ⇒ B
⊙kR

∆ |k Γ ⇒ A⊙kB

∆⟨1⟩ ⇒ A
JL

∆⟨−→J ⟩ ⇒ A
JR

1 ⇒ J

: ((S↑N)↓S)/ :λxλy∃z[(x z) ∧ (y z)]
: ((S↑N)↓S)/ :λxλy∀z[(x z)→ (y z)]

!
"



:"(((S↑"N)↓S)/ ):λxλy∃z[(x z) ∧ (y z)]
:"(((S↑N)↓S)/ ):λxλy∀z[(x z)→ (y z)]
:"N:
:!(N\S):

:! :
:!((N\S)/!S):

!S
!

"N N

overt movement: relativisation

λρλσ.σ+ +(ρ 0): (N−◦S)−◦ −◦ :λxλyλz[(y z) ∧ (x z)]

⊢ A−◦B−◦C ⇒ B−◦A−◦C

λρ2λρ1λβλα.α+(ρ1 0 0)+ +(ρ2 0 0)+β: X−◦X−◦X X = N−◦N−◦S



: (X\X)/X X = (N\S)/N

: ( \ )#(S#N):λxλyλz[(y z) ∧ (x z)]

#(S#N)
: (X#X)#X,X = #(S#N)

S#N

: ( \ )/ˆ(S#N):λxλyλz[(y z) ∧ (x z)]



ˆ

λρ2λρ1λφλσ.((ρ1 φ) σ)+ +((ρ2 λχλψ(ψ χ)) 0): (X#X)#X
X = (S# )#Q

: ( \ )/((S↑N)⊙I):λxλyλz[(y z) ∧ (π1x z)]

: ( \ )/ˆ(S↑N):λxλyλz[(y z) ∧ (x z)]



: ( \ )/( N\S):λxλyλz[(y z) ∧ (x z)]

L
Cbb

P

Cbb

P

Ξ(ζ5 {A: x}; Γ1, [{A: y}; Γ2], Γ3) ⇒ B:ψ
Cb

Ξ(ζ5 {A: x}; Γ1, Γ2, Γ3) ⇒ B:ψ{x/y}



Ξ(ζ5 {A: x}; Γ1, Γ2) ⇒ B:ψ
L

Ξ(ζ; Γ1, A: x, Γ2) ⇒ B:ψ

A ⇒ B:φ
R

A ⇒ B:φ

Ξ(ζ; Γ1,A: x, Γ2) ⇒ B:ψ
P

Ξ(ζ5 {A: x}; Γ1, Γ2) ⇒ B:ψ

Ξ(ζ5 {A: x}; Γ1, [{A: y}; Γ2], Γ3) ⇒ B:ψ
Cbb

Ξ(ζ5 {A: x}; Γ1, [[Γ2]], Γ3) ⇒ B:ψ{x/y}
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