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DERIVACION DE FUNCIONESIMPLICITAS

1. Sea w=W(a, ) unafuncion de clase uno en un abierto no vacio de R®.
Seconsiderael sistema { 3+2}:

W= XSeNa COSy + Y Sena Seng + ZCosax

oW
S a—: XCOSa COS@ + Y COSa Seng — zsena ,
a

ow
% =-—-XSena Seng + y sena CoSp

gue define como funciones implicitas z=z(x,y), a=a(X,y) Y @=¢(XY). Se pide

calcular o y oz enfuncionde a y o.
oxX = oy

2. Sea f eC?(l), siendo | un abierto no vacio de R y z=2z(x,y) una funcion
implicita definida por la ecuacion z=x+Yy f(z). Demostrar, que cualquiera que sea

3 - OG- 2z
@ C(l), secumple: ay[(o(z)ax] aX[(D(Z)l°(2)8x]-

3. Sea u=g(2), con geC"(R) (n>1lentero). Se considera la funcién implicita
z=2(x,y) definida por la ecuacion z=x+ye(z), con ¢ € C"(R). demostrar que se

n n-1
verificalaformula de Lagrange: ou :a—l(go(z)”a—uj.
oy" ox" OX

4., Sean u=u(xVy,zt) y v=v(XY,zt) dos funciones implicitas de las cuatro
u=2z+Xe(U,Vv
variablesindependientes x, y, z,t, definidas por e sistema { 2+4}: Fxey)
v=t+yw(u,v)
siendo ¢,y € C*(A) dosfuncionesdadas y Ac R? abierto no vacio,

S f eC'(A) esunafuncion arbitraria, demostrar que: f, = f, y f,=wf.
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5. Demostrar que z=z(x,Yy) definidapor el sistema { 2+2}:

Inz= f ’ i
XCoSa +ysena + nz, (@) satisface la ecuacion: (ﬁj S
—xsena + ycosa = f'(a) X oy

a=a(x,y) y f sonfuncionesde clase uno.

6. Demostrar que z=z(x, y) definidapor el sistema { 2+2}:
{(z— f(@)” =X (y*-a’) 0z 0z

B (N 2 , satisface laecuacion: —— =
(z- f(a)) f'(a) =ax X oy

a=a(xYy)y f sonfuncionesde clase uno.

7. Laecuacion f(x*—y?,y*—2z°)=0, donde f es una funcion real de clase uno,
define una funcién implicita z= z(x, y). Demostrar que: xz%+ yz%— xy =0.
y X

8. Comprobar que la funcion z=z(x,y) definida implicitamente por la ecuacion
y=X@(2)+w(2), siendo ¢,y funciones reales de clase dos, satisface la condicion:

’20%z ( o’z 2_0
ox? oy® | oxoy '

9. Sea f unafuncion rea declasedosy z= z(x,y) unafuncion implicita definida por
laecuacion f(x+z y+2)=0. Halar d’z



