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REesuMEN. En este trabajo consideramos el subgrupo IT de SL(2, Z[£]) generado por la matriz pa-
rabélica A = ((1) f) y la matriz eliptica B = (‘1) 5 ) donde Z[£] es el anillo de polinomios en la variable
&. Para un nimero £ € C y una palabra W € I, W ({) significa la matriz en SL(2, C) obtenida cuando
se evalda el parametro & en . Este grupo II es una generalizacion de los grupos de Hecke. Los grupos
[1(2 cos(r/q)) (g = 3) se convierten en los grupos cldsicos de Hecke al ser proyectados en PSL(2,C), y
[1(¢) para { € R se convierte en el grupo generalizado de Hecke, ver por ejemplo, [1],[3]. Hay mucha
literatura respecto a estos grupos, en particular con respecto al grupo modular I' que es precisamente
[1(1) en nuestra notacion.

Describimos explicitamente los elementos de I1, y estudiamos una familia especial de subgrupos, que
son libres de indice 4. Logramos encontrar la lista completa de estos subgrupos, estableciendo claramente
cuales son normales.

A continuacién describimos brevemente nuestro trabajo y algunos de los resultados que se obtienen.

Para W € I1 escribimos

a b
w [ d],a,b,c,deZ[f],ad—bc:I.

c

Si ¢ € C entonces W({) denota la matriz con elementos a({), b({), c({), d({) tal que W({) € SL(2,C). El

grupo I estd formado por las matrices +/, +B'y
W = B./oAfl B AL ... Alm gim (m € N)

con jo, jm € {0,1,2,3}, j, € {1,2,3}para0 < v <myconl, € Z\ {0} paral < v < m . Se tiene que

B>=-I,B'=-By
o I k& e ké —1
0 1) 1 0

para k € Z. Ademads, obtenemos que

b —a —c —=d -d ¢
WB = ,BW = ,BWB = .
d -c a b b -a
Sea K la coleccidn de todas las sucesiones v = (k) con k, € Z \ {0}. Definimos Vy =1y

Vi=V, (V)



Puesto que —/ conmuta con todas las matrices vemos que Il estd formado por £/, £By
+V,, *BV,, +V,B, +BV,B
conV,=V,(v),veK,neN.Se prueba que todas estas matrices son diferentes.
Teorema 2. Para j=1,2,3,4 los subgrupos
;= (AB"',[A, B]) = <AB-/'—‘,— (ABf)2>
son libres y subgrupos normales de 11 de indice 4.
Ahora estudiamos cuatro subgrupos de Il que no son normales.

Proposicion. Los grupos
My = (AB ~[ABl). (j=1.2.3.4)

son libres y subgrupos de 11 de indice 4 que no son normales.
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