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Korrektur und Ergiinzung zn meiner Arbeit ,,Uber Schreiersche
Gruppenerweiterungen und ihre Kommutatorgrappen;

R. QUINKERT

Wir zeigen, daB entgegen einem fehlerhaften Beispiel in § 4 von [1] die im Zusam-
menhang mit Satz 4.2 in [1] auftretenden Bedingungen IV* und IV** (bei Giiltigkeit
einer ohnehin benétigten Bedingung I*) 4quivalent sind. Da IV* eine Abschwichung
von IV** ist. ergibt sich daraus eine Verschirfung des Satzes 4.2.

Es sei M eine beliebige Gruppe und %= X%, (1€ 4) ein (diskretes) direktes
Produkt zyklischer. Gruppen ¥;=(X;) der Charakteristik n,. Dann hat nach [1],
§ 4 jede Schreiersche Erweiterung G von M mit 4 ein Parametersystem mit folgen-
den Bestimmungsstiicken:

a) Die Automorphismen &, und, fir 7,0, die Faktoren [X;, X7+~ Y=v,e M
der in G enthaltenen Schreierschen Erweiterungen von M mit 4,, A€ A. Sie erfiillen
(%) v =v; und P =5@F) mit a-a” =y lav,.

b) Beziiglich einer willkiirlich gewéhlten linearen Ordnung < von A fiir jedes
Paar i<j aus AXA ein Element [X;, X]]=7;€M.

Diese Elemente geniigen fiir alle o, 17, ¢€{l, —1} mit ¢*=—1 fir o= -1,
sonst ¢*=0 (z*, ¢* entsprechend) den Gleichungen

t Lo o T o ATH . .
I Aisdy =i i S ), i<],
weiteren Gleichungen II** und III** fiir alle i<j und, falls |4|=3, noch
£ J
AL*A* oA *ATHAY TOATKATH oA AT AR 0o AL AT grA A AT
L e R A A I et et
i<j<k.

Dabei tritt z. B. 6=—1 und damit ¢*=—1 nur auf, wenn %, unendliche Ordnung
hat. Fiir eine Erweiterung von M mit einem direkten Produkt 4= X%, endlicher
zyklischer Gruppen vereinfachen sich also I**—IV** erheblich, nimlich zu den aus
ihnen fiir 6=7t=¢=1 entstehenden Gleichungen I*—IV*.

Fiir den allgemeinen Fall zeigten wir im Beweis von Satz 4.2, daB auch umgekehrt
zu jedem System von Automorphismen of; von M, von Elementen v, M fiir n;#0
und von Elementen y;;€ M (A, i, j€ A, i<j), welche den Bedingungen (%) und T**—IV**
geniigen, eine Schreiersche Erweiterung von M mit = X%, gehort. Andererseits

Eingegangen am 30. Juli 1979, in umgearbeiter Form am 28. Juli 1980.



106 : R. Quinkert: Korrektur und Erginzung zu meiner Arbeit

zeigten wir die Aquivalenzen I* &1**, II*II** und IIT* < III** (die letzten beiden
falls auch I* bzw. I** erfiillt ist) und gaben ein Beispiel, fiir welches () und I*—IV*,
aber nicht IV** erfiillt sein sollte. Daraus ergab sich unsere Formulierung der Kenn-
zeichnung der Erweiterungen von M mit 9= X%, in Satz 4.2 mit den Bedingungen
(%), *—III* und IV**,

Dieses Beispiel verletzt jedoch, wie wir iibersehen haben, auch die Bedingung I*,
und in der Tat gilt nach der folgenden Proposition, daB bereits I* und IV* stets
auch IV** implizieren. Damit 148t sich Satz 4.2 von [1] einfacher mit (%), I*—IV*
formulieren. In dieser Form entspricht er nach den in [1] durchgefiihrten Ver-
gleichen (Seite 344 einschlieBlich i)} dem von O. Schreier in [2] angegebenen, jedoch
nur fiir endliche ¢; bewiesenen Satz III. Die in [1] folgende Behauptung ii), daB im
allgemeinen Fall eine Verschirfung der Bedingungen gemiB (%), I*—III* und IV**
erforderlich wire, ist also falsch.

Proposition. Automorphismen s, und Elemente y; von M (2,1, jE A, i<jJ),
welche den Gleichungen 1* und 1V* geniigen, erfiillen auch die Gleichungen IV**.
Beweis. Die Anwendung von ! auf IV* ergibt

A o A At o ot
Vi Vi Yiio =YYk Ykj

Unter Verwendung der mit I* gleichwertigen Formel 1** kdnnen wir hier

, I<j<k.

it = AT L IGEE und At = AT A IR

einsetzen und erhalten

1 - -1 1 -1
o Id}..}'(y;z." ) o7 a l.dil(y;:" )
Yei o Vi Vi = VYiiYki Vki .
Das ergibt Al A A7t ATl At
Vi Yeiw Vi = ViiVui Yei

woraus schliefflich folgt

- Yo T T = g g T
also IV** fiir g=—1, o=1=1. Auf die damit fiir g€{l, —1}, o=1=1 gezeigte
Formel IV** wendet man nun ;" an und erhlt nach dhnlicher Umformung IV**
fir g€{l, —1}, 1=—-1, o=1. Damit gilt IV** fiir ¢,7€{l, —1}, o=1, worauf
man in einem dritten Schritt /' anzuwenden hat.
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