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A projekt keretében a terveknek megfelelen véges terek és sikok iveivel,
siivegeivel és lefog6 ponthalmazaival, valamint polaris terek nevezetes pont-
halmagzaival kapcsolatban folytattunk kutatasokat. A tervekhez képest annyi
hangsilyeltol6das tortént, hogy a klasszikusabb struktirdkban adédott tobb
eredmény. A tervek szerint vizsgaltuk grafok sajatértékeit és specialis loo-
pokat is.

Barat Janos tobb tarsszerzével szamitogéppel belatta, hogy PG(5, 3)-
ban minden 49 ponta siiveg része 56 pontinak. Ennek segitségével megmu-
tattak, hogy mo(6,3) < 136. Igy azt tudhatjuk, hogy 112 < ms(6,3) < 136.
Stefano Innamoratival konstrualtak olyan 15 ponti lefogdé ponthalmazt a 8-
adrendii sikon, amelynek csak révid egyenesei vannak. Ugyanakkor itt nyitva
maradt az a kérdés, hogy van-e olyan 15 elemti blokkol6 halmaz, amely min-
den egyenest legfeljebb 4 pontban metsz.

Barat Janos, Fernanda Pambianco, Stefano Marcugini és Szényi Ta-
mas projektiv sikok diszjunkt lefogd ponthalmazait vizsgaltak, és adtak rész-
leges valaszt M. Kriesell egy kérdésére. Kordbban Beutelspacher és Eugeni
csak 3/q nagységrendd diszjunkt lefogd halmaz létezését tudta belatni. Tet-
sz6leges sikon véletlen modszerekkel ¢/ log g, testre épitett sikon nagyjabol
q/3 ilyen diszjunkt lefogot tudtunk megadni.

Barat Janos grafparaméterek és geometridk kapcsolataval is foglalko-
zott. Tegyiik fel, hogy elére adott k darab sikbeli meredekség. FEkkor a
sikon adott n pont meghataroz egy gréafot, ahol két cstics akkor és csak ak-
kor van 0sszekotve, ha a két pont dltal meghatarozott egyenes meredeksége
a rogzitett k meredekség kozott van. Egy adott graf esetén vizsgalhatjuk a
sziikséges meredekségek minimalis szamat. Adott G grafra jeldlje ezt sl(G).

Alapkérdés volt, hogy milyen Gsszefiiggés van sl(G) és a csucsszam kozott.
Tudtuk, hogy vannak olyan gréafok, amelyekre sl(G) = ¢-n. A kovetkezsket
sikeriilt megmutatni:
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Tétel. (Bardt, Matousek, Wood) Minden 0 < e, és elegendden nagy n esetén
létezik olyan n csicsi G grdf, amelyre

n2

sl(G) > Axoyloan’

valamint

Tétel. (Bardt, Matousek, Wood) Ha A > 9 és n elég nagy, akkor minden
0 < e esetén létezik olyan A-requldris, n csicsi G grdf, amelyre

SA(G) > i(a — o)A —8)n.

Ugyancsak vizsgaltuk a diszjunkt lefogd ponthalmazok létezését maga-
sabb dimenziéban is. Itt viszonylag sok erdfeszités ellenére sem sikeriilt
altalanositani a konstrukciét, a véletlen modszer azonban erre az esetre is
miikodik.

Fancsali Szabolcs Sziklai Péterrel kozosen a PG(8, q) projektiv tér-
ben konstruélt kiilonb6z8 deficienciaju maximalis parcidlis sik-befedéseket.
Az altaluk konstrualt parcidlis sik-befedés deficiencidja 6 = (k — 1) - ¢°
ahol k < @®>+q+1¢é0=k-¢>+1-(¢>—1)+1, ahol k+1 < ¢? és
S=(k+1)-®>+1-(¢>—1)+m-(¢*>—2)+1, ahol k +1+m < ¢*>. Ezen
eredmények felhasznalasaval PG(3m — 1, q) projektiv térben is konstrualtak
maximalis parcialis sik-befedéseket, kiilonféle deficiencidkkal.

Fancsali Szabolcs Leo Storme-val és munkatarsaival a desarguesi si-
kok incidenciamatrixa altal definidlt kodok kddszavainak lehetséges sulyait
vizsgalta. A PG(2,q = p") sik definialta C kéd ¢ € C N C+ [q + 2,2 — 1]
intervallumba es6 sulya kddszavai altal meghatarozott ponthalmazok mini-
malis lefogd halmazok, melyek minden egyenest 1 mod p pontban metszenek.
A PG(2,p3) esetben a Sziklai Péterrel irt fenti cikkiinkben definialt ,club’-
ok segitségével ki tudtuk zarni a [p® + 2,2p3 — 1] intervallumba es6 stlyok
lehetdséget (p > 7). Altaldban pedig PG(2,q = p") esetén ki tudtuk zarni
a [3—2",2q — 1] intervallumba es§ sulyok lehetdségét és adtunk egy diszkrét
spektrumot a [q + 2, 3—‘1] intervallumba esé lehetséges sulyokra.

Gacs Andras megmutatta hogy egy p-elemt ponthalmaz AG(2,p)-ben
vagy egyenes vagy az & = fiiggvény grafikonja vagy legaldbb 2p/3 irényt
hataroz meg.



Gacs Andras, Mengyan Csaba, Sz6nyi Tamas és Weiner Zsuzsa
tarszerzGikkel (Antonello Cossidente és Alessandro Siciliano) nagy méretii
minimélis lefogd ponthalmazokat vizsgaltak projektiv sikokon. Néhany 1j
konstrukcié mellett stirtségi tételeket bizonyitottak és nem négyzet rendd
sikokon megjavitottdk a Bruen-Thas felsG becslést a legnagyobb minimalis
lefogd ponthalmaz méretérdl. A stirtiségi eredmény az alabbi.

Tétel. Ha q négyzet, akkor PG(2,q)-ban a [4qlog(q),q./q — q + 2,/q] inter-
vallumban minden értékhez van olyan méretd minimdlis lefogo ponthalmaz.

A konstrukcié Buekenhout hires unital-konstrukciojat altaldnositja. A
konstrukciét azota tobben is hasznaltak némileg &dltaldnositva, elsGsorban
Polverino, Mazzocca, valamint Storme.

Géacs Andras, Sziklai Péter és Weiner Zsuzsa (tarssz.: S. Ball és
A. Blokhuis) als6 becslést adtak azon ponthalmaz méretére PG(n,q)-ban,
mely minden hipersikot 7 (mod) p pontban metsz, ahol 1 < r < g rogzitett.
Konstrukciot is adtak, mely ¢ = p? esetén a becslés élességét adja. Az n = 2,
q paratlan eset egyben 1j és egyszeriibb bizonyitast ad arra a Ball-Blokhuis-
Mazzocca tételre, mely szerint paratlan rendd testre épitett projektiv sikon
nincsenek maximalis ivek. A cikk eredményei a kovetkezd kodelméleti tételt
adjak: ha egy linearis [n, k], kodra igaz, hogy a hosszéat és minden sz6 stlyat
osztja egy r < q konstans és a dudlis kéd minimalis tavolsaga legaldbb 3,
akkor a kod hosszéra n > (r — 1)g + (p — 1)r teljesiil. ¢ = p? esetén vannak
is ilyen kodok.

Gacs Andras (tarsszerz6 J. De Beule) megmutatta, hogy a Q(4, ¢) alta-
lanositott négyszogben nincsenek ¢? — 1 méretti maximalis parcialis ovoidok,
ha ¢ nem prim. ¢ < 13 prim esetén ismertek példak. Korabbi eredmények-
kel 6sszevetve ez azt adja, hogy a (g% + 1 méretii) ovoidok utani legnagyobb
példak mérete legfeljebb ¢ — 3.

Gacs Andras igazolta a kovetkezst.

Tétel Az ovdlisokon és unitdlokon kivil nincsenek olyan ponthalmazok PG(2, q)-
ban, melyek minden egyenest 0,1 vagy r pontban metszenek és melyek minden
pontjdn pontosan eqy érintd megy.

Ezt a kilencvenes évek elején Blokhuis és Szényi sejtette.

Géacs Andras és Sziklai Péter (tarsszerz6: S. Ball) a klasszikus irdny-
probléma aldbbi haromdimenziés altalanositasat vizsgaltak: egy p elemi
ponthalmaz AG(3,p)-ben nem hatéroz meg egy végtelen tavoli egyenest,



ha minden olyan sik, melynek ez az egyenes a végtelen tavoli egyenese, egy
pontban metszi a kérdéses halmazt. A cikkben nagysarendileg éles becslést
adnak a szerzdék arra, hogy hany egyenest kell meghatarozzon egy nem sik-
beli p elemii ponthalmaz, ha p prim. A permutacié polinomok nyelvén az
eredmeény azt adja, hogy ha f,g polinomok a GF(p) véges test felett, me-
lyekre nem teljesiil f(x) = cg(x)+ dx + e, akkor legfeljebb 2p?/9 olyan (c, d)
péar van, melyre f(x) + cg(z) + dx permutéacio.

Gacs Andras és Szonyi Tamas attekints cikket irtak arrdl a mod-
szerrdl, mellyel kordbban stirtiségi tételeket sikeriilt bizonyitaniuk maximalis
parcidlis egyenesfedésekrdl és minimalis blokkolé halmazokrol.

Harrach Noéra el6késziiletben 1év6 dolgozatban Szényi Tamassal és
Weiner Zsuzsaval PG(n,q¢%) kis mérettd, minimalis, egyeneseket lefogd
ponthalmazait irjak le. Jelenleg az eredmények n-dimenzids altaldnositasan
dolgoznak.

A Mdbius sikok lefogd ponthalmazairél nagyon kevés dolog ismert. Tud-
juk, hogy g-adrendti sikon létezik K logq - ¢ pontu lefogd ponthalmaz, azon-
ban semmilyen altalanos konstrukcié nem ismert. Kiss, Marcugini és Pam-
bianco megmutatték, hogy ha a g-adrendii sikon valamely S lefogé ponthal-
maznak 2q + C pontja van (C rogzitett), akkor S-et a stk majdnem min-
den kore 1 vagy 4 pontban metszi. Szamitogép segitségével karakterizaltik
az Osszes lefogd ponthalmazt ¢ < 8 esetén, valamint példakat konstrualtak
q < 13 esetén. A példak azt sejtetik, hogy a legkisebb lefogd ponthalmaz
mérete cqlog g nagysigrendii.

Projektiv sik egy nemiires S ponthalmazat szemiovdlisnak nevezziik, ha

minden P € S pont esetén pontosan egy olyan ¢ egyenes létezik, melyre
SN ={P}. A klasszikus példak szemiovélisokra egyrészt a polaritasokkal
(ovalisok és unitéalok), mésrészt a lefogd ponthalmazokkal (projektiv harom-
sz0g) vannak kapcsolatban. A szemiovalisok tanulméanyozasat kriptogréfiai
alkalmazasaik is motivaljak. Kiss Gyo6rgy olyan szemiovalisok méretével
és strukturajanak leirasaval kapcsolatban ért el 0j eredményeket, melyeknek
van hosszu szelGjilk. F6 eredménye a kovetkezd:
Tétel. Legyen S szemiovdlis a PG(2,q) sikon, t és k pedig nemnegativ
egészek. Ha S-nek van egy (q — t)-szeldje, |S| < 2q—t+k, 2t < q ést+
4(k+1) < q, akkor a (q—t)-szelé pontjaiban S-hez hizott érintdék eqy ponton
mennek dt. Specidlisan, ha t = 1, akkor S megkaphatd eqy csiucsnélkili
hdromszaogbdl gy, hogy annak egy oldaldrsl néhdny pontot elhagyunk.



Kiss Gyorgy és Ruff Janos teljes leirast adtak azokrél a szemiovali-
sokrdl, melyeket tartalmaz a sik két, illetve harom egyenese, legalabbis ha ez
a harom egyenes nem megy at egy ponton.

Aart Blokhuis, Kiss Gyorgy, Kovacs Istvan, Aleksandr Malnié, Dra-
gan Marusi¢ és Ruff Janos a kimarad6 esetet, azaz olyan szemiovélisokat
vizsgaltak, melyeket harom, egy ponton dtmend egyenes tartalmaz. Megmu-
tattak, hogy néhény egyéb feltétel teljesiilése esetén a PG(2,p) (p > 2 prim)
sikokon nincsenek ilyen szemiovalisok, a primnégyzet rendi sikokon pedig
teljesen leirtak az Gn. er6s szemiovalisokat.

Kovacs Istvan sziikebb kutatasi témai: Cayley grafok, ciklikus grafok,
asszociicids séméak, véges geometridk.

A T iranyitott vagy iranyitatlan, egyszertd graf egy H csoport Cayley
grafja, ha a teljes automorfizmus-csoport Aut(I') tartalmaz egy, a H-val
izomorf reguléris részcsoportot. Ha H ciklikus (jel.: C),), akkor I'-4t réviden
ciklikus grafnak nevezziik. Vizsgédlataink egyik 6 iranya a ciklikus grafok
automorfizmus-csoportjainak osztalyozasa. Teljes osztdlyozéas csak az n = p°
esetben ismert, ahol p prim, p > 2.

Kutatésaink soran a kovetkezs eredményeket kaptuk: (1) El-tranzitiv cik-
likus grafok teljes osztélyozasa. (2) Raciondlis ciklikus grafok automorfizmus-
csoportjainak leirdsa (egy graf racionélis, ha minden sajatértéke racionélis).

Legyen X = (X, {R;}% ) egy asszociacios séma (réviden séma). Aut(X) =
N Aut((X, R;)).

X Cayley séma, ha létezik H < Aut(X), amely regularisan hat X-en.
Masképpen kifejezve minden bazis graf (X, R;) a H csoport Cayley grafja. A
H tetszéleges I' Cayley grafjanak Weisfeiler-Lehmann lezartjan a minimalis
olyan Cayley sémat értjiik, amelyre igaz, hogy I' megkaphat6 a séma néhany
bézis grafjanak unijaként.

Ezt (I')-val jelolve igaz a kovetkezd:

Aut(T) = Aut((T)).

E kapcsolat alapjan Cayley grafokkal kapcsolatos problémék visszave-
zethetGek Schur gytirtikre. Ezzel kapcsolatban a kovetkezd eredményeket
kaptuk:

(1) Muzychuckkal igazoltunk egy, A. Brouwertdl szarmazd, lokalis Paley
grafokra vonatkozo sejtést.

(2) Adtunk egy formulat a Cae Gsszes felbonthatatlan Schur gytrdinek
szamara.



(3) Adtunk egy eljarast, amivel a Coe Osszes felbonthatatlan Schur gyti-
ridinek automorfizmus-csoportja meghatarozhato.

A X séma szemireguléris, ha létezik H < Aut(X'), amely szemireguléri-
san hat X-en. Abban a speciélis esetben, amikor H = C), és r = 2, a X
sémat n-ed rendd biciklikus sémaéanak is hivjuk.

E téren a kovetkezd eredményeket kaptuk:

(1) Bevezettiink r-ed rendd matrixok algebrainak egy osztalyat, melynek
elemei az R[H| csoportalgebrabdl valok.

Ha a palydk szama r, akkor X ekvivalens lesz ezen algebrakkal.

r = 1 esetén pontosan a Schur gytrtket kapjuk vissza.

(2) Szemiregularis csoporthatésok invaridns parti¢ioit vizsgaltuk.

(3) Megadtuk az osszes él-tranzitiv ' grafot, ahol I rendelkezik egy Abel-
féle szemireguléris automorfizmus csoporttal, amely a csicsok halmazat két
palyara bontja, és ezek egyetlen parositéssal vannak Gsszekdtve.

(4) Egy S. Wilsontol szérmazo, él-tranzitiv, un. rozsa ablak grafokra
vonatkoz6 sejtést igazoltunk.

(5) H. Wielandt 2p-ed foku primitiv csoportokrol szolo tételét altalano-
sitottuk primitiv biciklikus sémaékra.

A fentiek mellett a kovetkezs dolgozatok sziilettek:

(1) Egy I' = Cay(H, S) Cayley graf a G csoport H feletti erds digrafikus
dbrézolasa, ha G = Aut(I'), tovabbd a 37 c¢x(g) Osszegek kiilonbozdek,
ahol x a H linearis karaktere.

Frobenius csoportok feletti erds digrafikus abrazoldsokat vizsgéaltunk.

Mengyan Csaba azt a kérdést vizsgalta, hogy adott méreti lefog6 pont-
halmazokbol van-e ¢g-ban polinomidlisnél tébb, vagy sem. Szisztematikusan
megvizsgalva és néhany esetben altalanositva ismert konstrukcidkat sok eset-
ben sikeriilt ilyen értelemben finomitani az eredményeket. Talan a legtetsze-
tésebb az az eredménye, hogy négyzetrendii sikokon a [5¢loggq,q./q — 2q]
intervallum minden elemére t6bb mint polinomiélis olyan méretd nemizo-
morf minimalis blokkolé halmaz létezik. Emellett vizsgalta azt az (eredetileg
Gyarfas Andréas altal felvetett) kérdést is, hogy a g-adrendi sik illeszkedd
pont-egyenes parjait hany erds reprezentansrendszerre lehet felbontani. A
sik magasabb dimenzids reprezentacidjat hasznalva kiterjesztette Illés, Sz6-
nyi és Wettl korabbi eredményeit egyrészt péaros rendd sikokra, masrészt
nem-négyzet rendd sikokra.



Nem-asszociativ kétvaltozos strukturdk (kvazicsoportok és loopok) ter-
mészetes moédon fordulnak el absztrakt illeszkedés-geometriai rendszerek
(pl. projektiv sikok) koordinatazasakor. Ilyeneket vizsgalt Nagy Gabor,
kiilénos hangsullyal az asszociativitas gyengitett formajaval rendelkez6 Moufang-
féele és a (bal oldali) Bol-féle looposztalyokban. FEzen vizsgélatok harom
modszer koré csoportosithatok: a (véges) geometriai, a csoportelméleti és az
absztrakt algebrai médszerek koré.

(Véges) geometriai modszerek: 2004-ben jelent meg P. Vojtéchovsky-val
kozos survey jellegti Octonions, simple Moufang loops and triality c. dolgo-
zatban az oktavok algebrajabol megkonstruélt klasszikus Moufang-loopot és
annak geometriai targyalasat tekinti at. Ezutan Nagy Gébor olyan Moufang-
és Bol-loopokkal kezdett fogalkozni, melyek az extraspecidlis 2-csoportokhoz
hasonléan modulo egy 2-rendii centralis részloop, elemi Abel 2-csoportok.
A Bol-féle esetben a On the structure and number of small Frattini Bol 2-
loops dolgozatban az ilyen loopokra analitikus és csoportelméleti leirast ad,
szdmukat alulrél becsiili és véges geometriai eszkozokkel példat mutat nagy
ciklikus automorfizmus-csoporttal rendelkezd példanyokra. Mivel a leiras
nem hatékony a specialis Moufang-esetben, ekkor egy masik, kodelméleti
eredetd mddszert haszndl a jellemzésre a Direct construction of code loops
dolgozatban.

Csoportelméleti modszerek: 2004-ben M. Valsecchivel kézosen irt Split-
ting automorphisms and Moufang loops dolgoztdban Nagy Gabor harmad-
rendii felhasadé automorfizmussal rendelkezé csoportokat vizsgalt. Ilyenek
Moufang-loopok kapcsan el6szor S. Doro egyszerti Moufang-loopokat vizs-
galo hires cikkében fordultak el§. Nagy és Valsecchi Khukhro eredményeit
felhasznalva megmutatta, hogy ezek a csoportok csak legfeljebb 3-1épésben
nilpotens Moufang-féle 2- és 3-loopokat szarmaztathatnak. Emellett a The
classification of Moufang 2-loops of mazximal class benytujtott kézirataban
Nagy Gabor osztilyozta a maximalis nilpotencia-osztalyia Moufang-féle 2-
loopokat. Az osztalyozés kulcsa, hogy egy ilyen loop mindig tartalmaz egy
4 indexi ciklikus normalis részloopot. Ezutdn a 2-csoportok elméletébdl
ismert moédszerekkel megmutatta, hogy minden 16-nal nagyobb 2-hatvany
esetén pontosan 17 ilyen loop létezik.

Algebrai modszerek: Tisztan absztrakt algebrai modszereket hasznélt
Nagy és Valsecchi a Journal of Algebra-ban megjelent On nilpotent Mou-
fang loops with central associators cikkiikben. Itt olyan nilpotens Moufang-



loopokat vizsgaltak, melyek modulo a centrumuk asszociativak. A vizsgalat
alapjat egy fontos észrevétel szolgdltatta Moufang-loopok asszocidtor rész-
loopja és nukleusza kozott. (Ezek a csoportelméletbdl ismert kommutatator
részcsoport és centrum nem-asszociativ megfeleli.) Ebbdl az is kideriilt,
hogy ha p > 3, akkor a 2-1épésben nilpotens Moufang p-loopok asszociativok.
A cikkben teljesen osztalyoztik a p° (p > 3) rendd valédi Moufang-loopokat
és egy nagyon altalanos konstrukciét is megadtak.

Végezetiil, megemlitjik a The Moufang Loops of Order 64 and 81 kéz-
iratot, melyben Nagy és Vojtéchovsky Moufang-loopok centralis b&vitéseit
vizsgalja. Egy ezekre épiil6 hatékony keress algoritmus segitségével oszté-
lyozzék a 64-ed és 81-ed rendii valodi Moufang-loopokat. A szamitésokat a
kettejiik altal 2003 6ta fejlesztett LOOPS programcsomag segitségével pro-
gramoztak le. A csomag a GAP komputeralgebrai rendszerhez kapcsolodik,
ahhoz hivatalosan deposit package statuszban tarsitva. A referalt csomag
statuszhoz sziikséges eljaras folyamatban van.

Sziklai Péter masodrendii kupok részleges kupszeletnyalabjainak kiegé-
szithetGségét vizsgélta. Kipszeletnyalaboknak szamos alkalmazésa van véges
geometridkban (transzlaciosikok, altalanositott négyszogek, BLT-halmazok).
A cikk arra ad révid bizonyitast, hogy ha csak c,/q kiipszelet hianyzik, akkor
a részleges nyaldb kiegészithets teljes kipszeletnyalabba. Ezt az eredményt
sikeriilt bizonyos, méasodfokunal magasabb foku goérbére emelt kipokra is
kiterjeszteni.

Sziklai Péter Yves Edellel és Leo Stormeval konkrét projektiv terek-
ben megjavitjdk a maximalis siiveg méretére eddig ismert korlatot. Sziklai
Péter, Weiner Zsuzsa, Sandy Ferret-tel és Leo Storme-val kézdsen megmu-
tattak, hogy PG(n, q)-beli, ¢ = p”, p prim, nem tul nagy méretd minimalis,
sulyozott, t-szeres, k-dimenzios altereket lefogd ponthalmazok olyanok, hogy
minden k-dimenzids alteret ¢ modulo p pontban metszenek. Ez az eredmény
fontos szerepet jatszhat ezen lefogd ponthalmazok karakterizdlasakor. Az
eredmény Szényi Tamas és Weiner Zsuzsa korabbi, egyszeres lefogdé ponthal-
mazokrol sz6l6 hasonlé eredményét altalanositja.

Sziklai Péter AG(3,p)-beli, p? pontt ponthalmaz altal meghatarozott
irdnyok szaméra bizonyit korlatokat, majd Géacs egy eredményét felhasznalva
megmutatja, hogy a kevés irdnyt meghatarozd ponthalmazok hengeres szer-
kezetiiek



Sziklai Péter foglalkozott algebrai gorbékkel is. Azt a sejtést fogal-
mazza meg, hogy egy GF(q) feletti n-edfoku sikgérbének, ha nem tartalmaz
linearis komponenst, legfeljebb (n—1)g+ 1 pontja lehet (multiplicitas nélkiil
szamolva). A sejtést sok részeset tamasztja ala, a trivialis korlat (n—1)g+n.
A cikkben a "félut"-ig sikeriil eljutni, az (n — 1)q + [n/2], mint fels6 korlat
igazolasaig

Sziklai Péter fontos eredményeket ért el PG(2, ¢) kismérett, azaz 3(q+
1)/2-nél kevesebb pontu lefog6 ponthalmazaira. Itt az a régi nagy sejtés,
hogy az ilyen lefogohalmazok GF(q) egy résztestje felett linedrisak. A cikk
az alabbi tételt igazolja.

Tétel PG(2,q) birmely kisméretd lefogs ponthalmazdra teljesil, hogy min-
den egyenesmetszete 1 mod p® méretd, ahol GF(p®) résztest, és majdnem
minden eqyenes GF(p®)-linedris ponthalmazban metsz.

Boros Endre, Szényi Tamas és Tichler Krisztian véges (nem feltétlen
desarguesi) projektiv sikok definialo halmazait vizsgélta. Megmutatték hogy
a sik egyeneseinek egy 22qlog q elemt véletlen halmaza nagy valészintiséggel
definidldo halmaz. Részben szintén a véletlen modszert hasznéalva megad-
tak kisméretd stird halmazokat, valamint stird halmazok segitségével expli-
cit konstrukciot adtak ¢?-nél nagységrendileg kevesebb egyenest tartalmazé
definial6 halmazokra. Megjavitottak a legkisebb definial6 halmaz méretére
ismert legjobb als6 becslést is.

Sz6nyi Taméas Cathy Bakerrel, Julia Brownnal és Anthony Bonatoval az
n-e. c. tulajdonsignak eleget tevs grafokat vizsgalt. Véges affin sikok segitsé-
gével ilyen grafok egy elég b6 osztalyat konstrualtak. A véletlen modszerrel
megmutattak, hogy a kapott grafok majdnem mindegyike n-e. c. tulajdon-
sagii n = (1/2 — ¢)log g-ra (a pontok szama ¢?). Ugyanakkor a grafosztély
tartalmaz olyan grafokat is, amelyekre a 3-e. c. tulajdonsig igaz, de a 4-
e. ¢c. nem. A gréfosztdly minden eleme 3-e. c., igy az n-re vonatkozé becslés
éles.

Aart Blokhuis, Lovész Laszlo, Leo Storme és Szényi Tamas elkészitették
a testre épitett sikok tobbszoros lefogé ponthalmazairél sz6lé dolgozatuk
remélhetéleg végleges valtozatdt. Ennek f6 eredménye, hogy a kis t-szeres
lefog6 ponthalmazokat minden egyenes t modulo p pontban metszi, ahol p a
koordinatatest karakterisztikdja. Felhaszndlva ezt az eredményt, megjavitjak
a t-szeres lefogd ponthalmazokra vonatkozo eddig ismert becsléseket is.

A szintén elGkésziiletben 1évg [11] dolgozatban pedig Szonyi Tamas és



Weiner Zsuzsa PG(2,q) paros halmazainak (olyan ponthalmazok, melyek
minden egyenest paros sok pontban metszenek) illetve nem tul nagy méretii
lefogé ponthalmazainak (olyan ponthalmazok, melyek minden egyenest met-
szenek) stabilitasat vizsgaljak, vagyis azt hogy egy olyan ponthalmaz, mely
majdnem minden egyenest paros sok pontban metsz, illetve metsz elGall-e,
egy paros halmazbdl illetve lefogé ponthalmazbol tgy, hogy abbdél néhany
pontot torliink illetve ahhoz néhany pontot hozzdadunk. Megjavitottak a
kézirat paros halmazokra vonatkoz6 részét. Ezek olyan halmazok, amelyek
minden egyenest paros sok pontban metszenek. Az kévetkezdt mutattak
meg.

Tétel PG(2,q) (q pdros) olyan ponthalmaza, amelynek z < ([\/q] + 1)(¢ +
1—1[y/q]) pdratlan szeldje van, [z/(q+1)] pont mddositdsdval (térlésével vagy
hozzdaddsdval) pdros halmazzd tehetd.

A tétel igy mar éles, ha ¢ négyzetszam. Ilyenkor Segre ivek beagyazaséarol
sz016 hires tételének altalanositasat kapjuk.

Weiner Zsuzsa olyan PG(n, ¢%)-beli, 3(¢"~* +1)/2-nél kisebb ponthal-
mazokat karakterizal, mely minden k-dimenziés alteret 1 modulo ¢ pontban
metsz. Az ilyen halmazok minimadlis lefogd ponthalmazok k-dimenzids alte-
rekre nézve. Igy a fenti eredményt felhasznalva sikeriilt PG(n,¢?) nem tiul
nagy méreti lefog6 ponthalmazait karakterizalni.

Weiner Zsuzsa Simeon Ball-lal kézosen ’An Introduction to Finite Ge-
ometry’ cimmel egyetemi jegyzetet irt.

Az irodalomjegyzék olyan dolgozatokat, kéziratokat tartalmaz, amelye-
ket még nem fogadtak el, a tobbit a jelentéshez kapcsoloddéan az internetes
feliileten lehet megtalélni.
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