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BAB III \ S
' PEMETAAN - PEMETAAN PADA RUANG TOPOLOGI

3.1, FUNGSI KONTING PADA RUANG TOPOLOGI

| Diberikan (X , E-Ju) dan (Y ,J) adalah dya ruang topo-

logi,
Definisi 3.1.1.
~ Diberikan fungsi f : X—> ¥ ,
Fungsi f dj,kataké.n kontinu pada c€ X jika untuk se-
~ tiap persekitaran V dari f(c) terdapat persekitaran

U 'dari ¢ sedemikian sehingga f(x)EV bilamana x€T,

'}?EOTeﬁla 3.101._ ‘
Fﬁngsi f : X—>Y kontinu pada c €X bila dan hanya
bila VENp(a(0)) = 1D € Nx(e)
Bukti : |
(=»)

‘ Jljl_.ka‘ f : X—>Y kontinu pada c, dfan jika_ve/@f(g))
maka menurut definisi 3.l.l, terdapat U &€ /\G{(_c_)“ se
demikian sehingga f(x) € V jika x €T,

Dari sini f"l(V)_D U, sehingga f";(v)e_)/;((c). | =
Jika untuk setiap V& /\G (£(c)) maka himpunan ’
71N € Alxle)e

Dan karena £(x)€ V jika x € U = £1(V),

Menurut definisi 3.l.l, f kontinu pada c.

Jadi £ : X—> Y kontimu pada ¢ € X bila dan hanya
bila Ve Aq(£(e)) = £1V) €_Njle).

Teorema 3.1-20
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Ambil S & X, dan pandang ruang topologi (S5, Jg),4i
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Fungsi £ :5-—3Y kontinu pada ¢ € S bila dan  ha-

nya bila untuk TQ_étia{'ﬁ; V%(‘f"(c)')_ terdapat

U€ Ny(c) sedemikidn sehingga x € UNS = f(x) €V,
Bukti : | |

(=)

Jika f :5—Y kontimu pada ¢, dan untuk setiap

VE N (f(c)) maka menurut definisi 3.1.1, terdapat

Ué_/\rx(c) sedemikian sehingga f(x)€ V bilamana 1-:6:‘01\5

(&)
Jika untuk setiap VEAN(f(c)) terdapat U€ Ny(c)

égdemikian sehingga x&€ UNS %f(x)ev, maka menu-
rut defintsi 3.1.1,f kontinu pada c.
Jadi f :5—>Y kontinu pada c€ S bila dan hanya bl
la untuk setiap Vé/\f{(f(c)) terdapat T& X(c):' se
demikian sehingga x € UNS=—> f(x)E V.

Contoh 3.1.1.

1. Diverikan J = {e,x,{a),{tbl,ibip,c,all snatu topg
logi pada X = { a,b,c,d} .
Diberikan fungsi f : X~—3X yang didefinisikan menurut

diégran{ :
()
:bsﬁH“\HHHH“H““““:bb
¢ _sc
G Tk

i) Apakah f kontinu pada ¢ ?

11) Apakah £ kontimu pada 4 2

Penyelesalan :

i)/\r.f(c)) _[X , LvY, [a,p}, Lbse d} » [ pe),
[v,a}, {a,b,e}, [a,b,0d}}.

Y RN r o .
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Maka : |

Untuk V = [0y =5 £"1(v) = (a,¢} € Ao,
Karena terdapat V& /U?,-f(c)) sedemikian sehingga
£~1(v) ¢/\ﬁc) maka f tidak kontinu pada c.

1) A(e@) ={x , [v,c,a}
A ={x, {bye,df}
Maka
Untuk V= {byc,d}===>£"1(V)
V= X == ¢~1(y)

{asb,c,d} = Xé)/(-d)

fl

i

Jadi f kontinu pada d.

2. Sepuai contoh 3,1.1.3
: (r '
Malka JS = {:g ’ {C,d}} *

f : 8—>3»X didefinisikan menurut :

s X

i) Apékah f kontinu pada ¢ ?
ii) Apakah f kontinu pada d ?

Penyelesaian : .
i) (f(.c)) =[{.b} s La,b} Lo,cyal , X, {0,c} s{v,df,
{a,b,e] , [a,b,4a}),

‘_/\{(-c) = [ X , [b,c,d}‘] .

Maka : _ ‘
Untuk setiap V 6_/\r('f(c:)), ambil U = [b,c,d\ o
Selanjutnya c¢ € Uﬂs-.::pf(c)‘ =b &V

d€ TNs==3(a) = ¢ & [a,b] .





